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Zawody druzynowe
Zwardon, 19 czerwca 2007 r.

1. Dany jest czworokat wypukly ABC' D, ktérego przekatne prze-
cinaja sie w punkcie E. Punkty K, L, M, N sa odpowiednio srodkami
okregéw wpisanych w tréjkaty ABE, BCE, CDE, DAE. Wykazad,
ze jesli w czworokat ABC'D mozna wpisaé okrag, to na czworokacie
KLMN mozna opisa¢ okrag.

2. Liczby dodatnie z, y, z spelniaja warunek
r+y+tztaryz=4.
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3. W n-osobowym stowarzyszeniu (gdzie n >20) dzialaja komisje.
W sklad kazdej komisji wchodzi 20 os6b. Ponadto dla kazdej pary
czlonkow stowarzyszenia istnieje doktadnie jedna komisja, do ktérej
naleza obaj cztonkowie. Wyznaczy¢ najmniejsza wartosé¢ n, dla ktérej
taka sytuacja jest mozliwa.

4. Wyznaczy¢ wszystkie liczby catkowite dodatnie d, dla kté-
rych istnieje taki wielomian W (z) o wspoétezynnikach catkowitych, ze
liczba d jest najwiekszym wspélnym dzielnikiem liczb

an=W(n)+3" dla n=0,1,2,....
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