Obéz Naukowy
Olimpiady Matematycznej

Zawody indywidualne
Zwardon, 18 czerwca 2007 r. (dzien szésty)

21. Dany jest taki sze$ciokat wypukly ABCDFEF, ze pola tréjka-
tow ACFE i BDF sa rowne. Dowie$é, ze proste taczace srodki przeciw-
legtych bokéw danego szesciokata przecinaja sie w jednym punkcie.

22. Wykazaé, ze dla dowolnych liczb dodatnich a4, as, ..., a,
spelniona jest nieréwnosé
a:f a‘;’ ai ai+as+...+ay
2 2T 9 st 27 :
ai+ajaz+az az+agaz+aj a; +anpar +aj 3

23. Dowiesd, ze istnieje taka liczba catkowita dodatnia n, ze liczba
nt+nd4+n?+n+1

ma co najmniej 2007 réznych dzielnikéw pierwszych.

24. Dana jest nieskoficzona rodzina zbioréw 3-elementowych. Udo-
wodnié, ze jezeli kazde dwa z tych zbioréw maja niepusta czes¢ wspdlna,
to istnieje taki zbior 2-elementowy, ktory ma niepusta cze$é¢ wspdlnag
z kazdym zbiorem z tej rodziny.
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