Matematyka Elementarna, 2007/08

22. Niech a=24.37.59, h—26.311.55 —210.33.72
Obliczy¢ NWD(a,b,c) oraz NWW(a,b,c).

23. Niech a=24-37-69, h=26.311.45 =210.33.102,
Obliczy¢ NWD(a,b,c) oraz NWW (a,b,c).

24. Na wyspach Bergamutach podobno jest kot w butach i podobno
uzywaja tam tylko liczb naturalnych dajacych przy dzieleniu przez 3
reszte 1. To ograniczenie nie pozwala na wykonywanie dodawania, ale
mnozenie nie sprawia ktopotu. Mozna tez bez problemu méwic o podziel-
nosci liczb. Liczba 4 jest uwazana za liczbe pierwsza, bo oprocz 11 4
nie ma zadnego innego dzielnika sposrod liczb uzywanych na Bergamu-
tach. Ktore sposrod liczb mniejszych od 30 sa na Bergamutach uwazane
za pierwsze, a ktore za ztozone? Czy na Bergamutach prawdziwe jest
twierdzenie o jednoznacznosci rozktadu na czynniki pierwsze?

25. Polaczy¢ podane warunki w grupy warunkéw réwnowaznych dla
dowolnej liczby naturalnej n.
a) liczba n jest nieparzysta
b) liczba n jest wzglednie pierwsza z 6
c) jedna z liczb n—1, n+1 jest podzielna przez 4
d) jedna z liczb n—1, n+1 jest podzielna przez 6
e) jedna z liczb n—1, n+1 jest podzielna przez 8
f) liczba n?—1 jest podzielna przez 4
g) liczba n?—1 jest podzielna przez 8
h) liczba n*—1 jest podzielna przez 12
i) liczba n®—1 jest podzielna przez 16
j) liczba n?—1 jest podzielna przez 24

26. Dowiesc, ze w ciggu 1, 2, 4, 8, 16, 23, 28, ..., w ktorym kazdy
kolejny wyraz powstaje z poprzedniego przez dodanie sumy cyfr, nie
wystepuje liczba 2007.

27. Niech n!!=n(n—2)(n—4)... bedzie iloczynem liczb naturalnych
nie wiekszych od n i bedacych tej samej parzystosci, co n. Ile zer kon-
cowych maja liczby 34!! oraz 35!! ?



Jarostaw Wroblewsk:

28. Dowies¢, ze iloczyn dowolnych czterech kolejnych liczb natural-
nych powickszony o jeden jest kwadratem liczby catkowite;j.

29. Uporzadkowaé¢ podane liczby w kolejnosci rosnacej. Nie uzywac
kalkulatoral!!!
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30. Kazdemu ze wzoréw (a)—(f) przyporzadkowaé jeden ze wzoréw
(1) - (6) taka a’by Sn+1 - Sn = Qp-

_n(n—1)
(a) Sn = 9
_n(n—1)(2n—1)
) 5, ==
n(n+1)
(c) Sp= 9
_ (n=1)(n+2)
(@ s,==1
~ n(n+1)(2n+1)
(e) Sn= 6
_(n=1)n(n+1)
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(1) an=n*+n
(2) ap=n-+2
(3) an=n+1
(4) an=n
(5) an=n>+2n+1
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