Matematyka Elementarna, 2007/08

36. Uzupethi¢ wzory skroconego mnozenia. Kropki wystepujace po
lewej stronie réwnosci zastapi¢ pojedynczym znakiem.
a) (z+2)%=2%+...
b) a®*+0*=(a+b)-...
c)a®*—bv¥=(a—0b)-...
d) a®..b3=(a®>+ab+1b?)-...
e) a*...b'=

f) a*..0*=(a—b)-...

Uwaga: Przyjmujemy, ze w postepie geometrycznym wszystkie wy-
razy sa rozne od zera.

37. Obliczy¢ sumy postepow (ciagdéw) arytmetycznych i geometrycz-
nych.
a) 14+243+...+n
b) 3+445+...+n
c) 14+2+4+...+2"
d) 1+3+9+...+3%07
e) 2"+3-2"1432.2n 24 43"
f) 3+15+22+...+103
g) 4+6+9+...+ 35
h) 1—5+ i -5+ +zm0
i) 7+9+11+13+4...4+(6n+1)
j) b+15+25+35+45+55+65+ ...+ (100n+55).
k) 5+8+114+14+...+101
1) —17—13—9—...4-99
m) 27+81+243+...+3%
n) 1+v2+24+2y24+4+... 427



Jarostaw Wroblewsk:

38. Drugi, piaty i dziesiaty wyraz pewnego postepu arytmetycznego
tworzg postep geometryczny trojwyrazowy. Jaki jest iloraz tego postepu
geometrycznego?

39. Obliczy¢ 1+2+4+7+8+10+134+14+16+ 194 ...+ 1000,
gdzie réznice miedzy kolejnymi sktadnikami tworzg ciag okresowy
1,2,3,1,2,3,1,23,...

40. Obliczy¢
TR U L L
2 3 4 8 9 16 27 32 7 2187’

gdzie w mianownikach znajduja sie potegi dwojki i trojki ustawione
rosnaco.

41. Dla ktorych liczb naturalnych n > 3 prawdziwe jest nastepujace
twierdzenie?
W dowolnym postepie arytmetycznym n-wyrazowym o sumie 0 co naj-
mniej jeden z wyrazéw jest rowny 0.

42. Rozwiaza¢ podane nieréwnosci.

a) —r<z
b) z < ||

c) —z< |z
d) —|z|<=x
e) —|r|<—x
f) |[z| <=z

g) x| < -

h) 1< |14+

i) —1<|—1+z|+2

) 1I<|l—z|+z

k) —1<|—1—z|+z
) z<|z+1|+1

m) —z<|—z+1]+1
n) r<|z—1/+1

o) —z<|—x—1|+1



