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64. Zapisz liczbe 77 uzywajac cyfr 1, 2, 3 i 4
ot L TRAPEY

65. Zapisz liczbe 104 uzywajac trzykrotnie cy-

- Nr 9 (9/2015)
66. Czy istnieje taka liczba catkowita dodatnia n, Piatek, 29 maja 2015 r.
ze suma cyfr liczby n" jest réwna 20137

liczb z podanych cyfr wolno uzy¢ w dowolnej ilosci
pieciu dziatan (dodawanie, odejmowanie, mnozenie,
dzielenie, potegowanie), silni, pierwiastka kwadrato-
wego oraz nawiasOw dla oznaczenia kolejnosci dzia-

Facebookowy konkurs Trapezu — Zadanie Tygodnia
67. Zapisz liczbe 522005 uzywajac cyfr 1, 3, 41 6 (kazdej tylko raz).
Zadania wokél jednego tematu — wzory skréconego mnozenia (czesé 6)
W kolejnych dwoch zadaniach n przebiega liczby catkowite dodatnie.
68. Udowodnij, jezeli liczba 2™ — 1 jest pierwsza, to liczba n jest pierwsza.
69. Udowodnij, jezeli liczba 2"+ 1 jest pierwsza, to liczba n jest potega dwg)jki.

70. Udowodnij, jezeli n jest taka liczba nieparzysta dodatnia, ze liczba jest
pierwsza, to liczba n jest pierwsza.
71. Udowodnij, ze dla dowolnej liczby catkowitej dodatniej n zachodza nieréwnosci
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Rozwigzania zadan 56—63

el
56. 55= a—i—l 57. 39=v38-T!

58. OdpowiedZ: Takie liczby niewymierne istnieja dla n parzystych.
Jezeli n jest parzyste, to warunki zadania sa spelione przez liczby aj = (—1)F-+/2.
Natomiast dla n nieparzystego zachodzi réwnosé
(a1+az) = (ag+a3) +(az+as) — (as+as)+... — (ap_1 +an) + (an+a;)

2 )
ktora dowodzi, ze a; jest liczbag wymierna, gdy wymienione w zadaniu sumy sa wszystkie
wymierne.

59. Przy uzyciu 6 jedynek: 256 = $ \/\/\/ (1+1)a+DH

60. Z rozktadu n?—1=(n—1)-(n+1) wynika, ze liczba n*—1 moze by¢ pierwsza tylko
w przypadku, gdy n—1=1, czyli n =2. Bezposrednie sprawdzenie pokazuje, ze wowczas
otrzymujemy liczbe pierwsza 3.

61. Taki przyktad nie istnieje, albowiem iloczyn czterech kolejnych liczb catkowitych
powiekszony o 1 jest zawsze kwadratem. Aby sie o tym przekonaé¢, wykonajmy nastepu-
jace przeksztalcenia:

(n—1)-n-(n+1)-(n+2)=(n—1)(n+2)-n(n+1)= (n2+n—2)-<n2+n) =

— <<n2—|—n—l> —1)~<<n2+n—1)—|—1> :(n2—|—n—1)2—1.
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62. Stosujac wzor na roznice szescianéw dokonujemy nastepujacych przeksztalcen:
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co konczy rozwigzanie zadania.

Uwaga: Korzystajac z nierownosci

1
\3/n3+n2>n+§ (1)
mozna przeprowadzi¢ nieco subtelniejsze oszacowania
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Natomiast nieréwnosé (1 ) dowodznny nast@puj@co:

e = ¢ 1¢3 n, 1 _ 1
n>—+n \/n—l— + +3 +3+3+3> n+3+27+729 n—|—9.

63. Wskazemy liczby ztozone. Ich zlozonos¢ wynika z rozktadu roéznicy poteg na ilo-
czyn.
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http://www.math.uni.wroc.pl/~jwr/trapez
Pochwal sie swoimi rozwigzaniami na Facebooku: facebook. com/IMUWr




