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zlatan. JAROSLAWA WROBLEWSKIEGO

122. Zapisz liczbe 335 uzywajac cyfr 1, 5 i 8 (kaz-
s TRAPEY

123. Zapisz liczbe 990 uzywajac cyfr 1, 51 8 (kaz-
dej tylko raz). Nr 15 (15/2015)
124. Zapisz liczbe 31 uzywajac cyfr 1, 51 8 (kaz- Piatek, 10 lipca 2015 r.
dej tylko raz).
125. Liczbe 6° mozemy zapisaé w postaci a’, gdzie a, b sg liczbami naturalnymi
wiekszymi od 1, na trzy sposoby:

nia liczb z podanych cyfr wolno uzy¢ w dowolnej ilo-
Sci pieciu dziatan (dodawanie, odejmowanie, mnoze-
nie, dzielenie, potegowanie), silni, pierwiastka kwa-
dratowego oraz nawiaséw dla oznaczenia kolejnosci

6° =36° =216°.
A na ile sposob6w mozna zapisaé¢ w postaci a’ liczbe 3636 ?

Ktora liczba jest wieksza?

2015

126. (7-VI7) cay (T-VIT) 7 12 (1-VBT) ey (1-V3T)T

==\ 2017 — —\ 2017
128. (7_ 57)201 czy <7_ 57)2015 ? 129. (7_ 77)201 czy (7_ﬁ)2015 ?
130. 2% czy 4”7 181 2 ey 6% 2 1820 (2-vE)" ey (3-v7) 2
133. (10")! czy 107 7 134. (10! czy 1010 2

Rozwigzania zadan 110-121

61— 3!
110. 102=3!-(41—7) 111. 102=

112. Cztery liczby 1, 1, 2 i 4 maja sume i iloczyn réwne 8.

Ogolnie, n-ka liczb sktadajaca sie z n—2 jedynek oraz z liczb 2 i n ma sume i iloczyn
rowne 2n. W szczegdlnosci piatka liczb o zadanej wlasnosci to 1, 1, 1, 2, 5. Inne piatki
tol,1,1,3,3oraz 1, 1, 2, 2, 2.

113. Odpowied?: v/26 > 2+ /26.

Powyzsza nieré6wnos¢ wynika z nastepujacych nieréwnosci:

V26>1/25=5=2+3=2+ 27> 2+ v/26.

114. Odpowiedz: /10 > V2+14/3.
Powyzsza nieré6wnos¢ po podniesieniu stronami do kwadratu przyjmuje postac:

10>2+2v6+3,
co jest rownowazne kolejnym nieréwnos$ciom:
5>2v6,  25>24.

115. Odpowied: 44/5 < 1000/111.
Powyzsza nieréwnosé¢ wynika z nastepujacych zaleznosci:
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-2- LA Pigtek, 10 lipca 2015 r. LA Trapez 15 (15/2015)

116. Odpowiedz: 123/245 > 333/667.
Powyzsza nieréwnosé¢ wynika z nastepujacych nieréwnosdci:
123 123 1 333 333

> S= s
245 246 2 666 667
117. Odpowiedz: 279 > 5320,

Sposob I: Powyzsza nieréwnos¢ wynika z nastepujacych oszacowan:
5320 < 5321 — 125107 < 128107 — 2749 < 2750

Sposob I1: Dowodzona nier6wnosé¢ otrzymamy mnozac stronami nastepujace dwie nie-
rOWnosci:
12810 = 270 > 530 =125,
32 = 25 > 52 =25

i podnoszac obie strony powstatej nieréwnosci do dziesiatej potegi.

118. Odpowiedz: 2169 > 3%,
Powyzsza nieréwnosé¢ wynika z nastepujacych oszacowan:

20 20
3% <3100 = (37) 7 =243 < 256 = (2) " =2'%.
Nalezy przy tym zwrécié¢ uwage, ze udowodnienie nieréwnodci 3% < 28 nie wymaga wy-
konywania bezposrednich obliczen na liczbach wigkszych od 100. Mozemy bowiem wy-
mnozy¢ stronami nastepujace dwie nieréwnosci:
63 = 32.7 <20 =64,
27 = 33 < 22.7 =28
1 podzieli¢ iloczyny uzyskane po obu stronach przez 7.
119. Odpowiedz: (101°)! < 100"
Szacujac kazdy z czynnikéw iloczynu tworzacego (101°)! od gory przez 10 otrzymujemy

(10)1 < (1010)1010 —101010" — 110"

120. Odpowieds: (10'3)! > 101"
Tloczyn tworzacy (10'3)! zawiera 9-10'? czynnikéw wigkszych od 10'2, skad otrzymujemy
oszacowanie

10129102 _ 1(9108:10*%  1(5100:10*% _ 1 (410"

(1013)! > (1012

)9-1012

121. Odpowied?: 45'3 <272
Powyzsza nieréwnosé¢ sprowadza sie do nieréwnosci

4513 — 326 . 513 < 272

ktora otrzymujemy z wymnozenia stronami nastepujacych nierownosci:

1254 = 512 < 928 =128¢,
2435 = 325 < 10 — 2565 ,
15 = 3.5< 21 =16.

http://www.math.uni.wroc.pl/~jwr/trapez
Pochwal sie swoimi rozwigzaniami na Facebooku: facebook. com/IMUWr



