YLamiglowki i zadania na weekend ’5“="7‘

W tamigtéwkach 148 i 149 oprocz tworzenia liczb ‘ "‘ "

z podanych cyfr wolno uzy¢ w dowolnej ilosci pieciu
dziatan (dodawanie, odejmowanie, mnozenie, dziele- /. ”" ) ““ N\
nie, potegowanie), silni, pierwiastka kwadratowego 'H“"‘x“"‘x‘
oraz nawiasOw dla oznaczenia kolejnosci dziatan. ‘Autorski Tygodnik Matematyczny

148. Zapisz liczbe 41 uzywajac cyfr 1, 317 (kaz- JAROSLAWA WROBLEWSKIEGO
dej tylko raz). Podaj dwa istotnie rézne rozwiaza- ‘ I ‘ AP I ‘ : f Z
nia.

149. Zapisz liczbe 41 uzywajac cyfr 4, 6 1 7 (kaz- Nr 17 (]_7/20]_5)

dej tylko raz). Podaj dwa istotnie rézne rozwiaza- Pigtek, 24 lipca 2015 r.
nia.

150. Zapisz liczbe 2162' w postaci a*, gdzie
a, b, ¢ sa liczbami naturalnymi wigkszymi od 1, a przy tym liczba c¢ jest mozliwie naj-
wigksza.

Ktora liczba jest wieksza?

151. log,3 czy logs10 ? 152. log,17 czy logs80 7
153. log,3 czy logsb ? 154. log,3 czy log;11 ?
, ) 25 25/12
155. 22° czy 8% 7 156. 227 czy 77 7 157. (12> czy 5 7
11 10 49 31
158. 22° czy 1000%° 7 159. (1+v2) czy (24V3) 7

Rozwigzania zadan 135-147
135. 888=4!-37 136. 29=3!-5—1=4/(3)!+5!+1

g an60 _ (an15) 2
137. Odpowiedz: 60 —(60 ) )

138. OdpowiedZ: 33/40 >22/27.
Dla dowodu powyzszej nieréwnosci wystarczy sprowadzi¢ oba utamki do wspoélnego licz-
nika i poréwna¢ mianowniki, co po uporzadkowaniu mozna zapisaé jako
33 66 66 22

10 80 81 27

139. Odpowiedz: 5/16 > 8/27.
Powyzsza nieréwnos¢ wynika z nastepujacych zaleznosci:
5 25 24 8
16 80 81 27
Korzystamy przy tym z nastepujacego faktu:
Wartosé ulamka o dodatnim liczniku @ mianowniku jest tym wieksza, im wiekszy jest
licznik © im mniejszy jest mianownik.

140. OdpowiedZ: 14/25 <19/33.
Powyzsza nieréwnos¢ wynika z nastepujacych zaleznosci:
14 56 57 19

257100 S99 33"



-2- LA Pigtek, 24 lipca 2015 r. LA Trapez 17 (17/2015)

141. Odpowiedz: /110 —10 < 1234 /2467.
Dla dowodu powyzszej nierownosci wystarczy zauwazy¢, ze

10 1 1 1
V110—10= = < S
V110+10 VI, I4+1 " 1+1 2

1234 1234 1

2167~ 2468 2

oraz

142. Odpowiedz: 11 —+/110 > 1234/24609.
Dla dowodu powyzszej nierownosci wystarczy zauwazyc, ze

11 1 1 1
11-v110= = > =_
1+v110  14,/10/11 1+v1 2

1234 _ 1234 1
2469 2468 2

oraz

143. Odpowied?: 22" = 166"
28
Dla dowodu powyzszej rownosci wystarczy zauwazyc¢, ze 1610 =16% = (24) =242 = 92",
Jako wniosek otrzymujemy nieréwnosci 22° > n" dla 10<n < 16, mamy bowiem
227L > 2210 _ 16162 > nn2 :

gdzie co najmniej jedna nieréwnosé jest ostra.

144. Odpowied?: 2%° > 9%,
Powyzsza nieréwnosé¢ wynika z nastepujacych oszacowan:

097 — 981 — 3162 - 4162 - 4256 _ 42° _ 922% _ 927

Uwaga: W polgczeniu z poprzednim zadaniem mamy 22" >n™ dla 9<n < 16.

145. Odpowied?: (2v/7—3v3)" < (vio-4)".

Dla dowodu wystarczy zauwazyc, ze

(i) (i) <1 -

(vis-1)"=

oraz

3\ 1 1 1 1
>:w>w—w>mv

49
BN )
\/E+4> 544
146. Odpowiedz: (%)3/2 < 2.

Powyzsza nieréwnosé jest rownowazna kolejnym nieréwnosciom:

3 s 2 33 2 3 5
— 2 — <2 2 2 2.
<2> <27, 23< , 37 <27, 7<3

147. Zauwazmy, ze a? = (a'6)'® =216 = 2562 > 256, gdyz a < 2.
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