YLamiglowki i zadania na weekend ’5“="7‘

W tamigtéwkach 208 1 209 oprocz tworzenia liczb ‘ "‘ "

z podanych cyfr wolno uzy¢ w dowolnej ilosci pieciu
(0NN
VANV

dzialan (dodawanie, odejmowanie, mnozenie, dziele-

nie, potegowanie), silni, pierwiastka kwadratowego

oraz nawiasoOw dla oznaczenia kolejnosci dziatan. Autorski Tygodnik Matematyczny
208. Zapisz liczbe 59 uzywajac cyfr 1, 315 (kaz-  JAROSLAWA WROBLEWSKIECO

dej tylko raz). I I \R A P I l:f Z
209. Zapisz liczbe 624 uzywajac cyfr 3, 4 i 5 (kaz-

dej tylko raz). Nr 22 (22/2015)
210. Podaj przyktad liczby, ktorg na co najmniej Pigtek, 28 sierpnia 2015 r.

b

dwa rézne sposoby mozna zapisa¢ w postaci a’
gdzie a, b, ¢, d, e sg liczbami naturalnymi wiekszymi od 1.

Ktoéra liczba jest wieksza?
211. logy3-logs7 czy log,7-logs3 7 212, 29885 czy 5loes? ?
213. log,6+logs6 czy log,6-logs6 7

214. log,b czy logya ? Przyjmujemy a =log,3 oraz b=logs2.

8 8/3 8 8/3
215. (3) czy 127 216. (3) czy 16 7

217. 22 czy 1777 7 218, 227 czy 24324° 7 219, /5 V/11 czy 1/100 7

Rozwigzania zadan 196-207

|
196. 101=1/56—41 197. 104:(6+7).8:6'7+8

198. Zadanie ma dwa istotnie rézne rozwigzania:

4 7 5 7
29 =83 oraz 3% =9*.

199. Odpowiedz: Podane liczby sa rowne, gdyz obie sg rowne —1.

Wynika to z réwnosci
(2-v3)-(24V3) =1 (1)
oraz z réwnosci log, (a™!) = —1 prawdziwej dla kazdej liczby rzeczywistej dodatniej a#£1.

200. Odpowiedz: Podane liczby sa réwne, gdyz obie sa rowne —1.
To samo, co w zadaniu poprzednim — po zauwazeniu, ze

(vV2-1)-(vV2+1)=1. (2)

201. Odpowiedz: Podane liczby sa rowne.
Wartos¢ logarytmu nie zmieni sie, jezeli podstawe i liczbe logarytmowang podniesiemy
do tej same]j potegi. W szczegdlnosci log,b=1log; ;) (1/b) dla dowolnych liczb rzeczywi-
stych dodatnich a, b, gdzie a # 1.

Ro6wnosé podanych liczb wynika z powyzszej uwagi oraz z réwnosci (1) i (2).

202. OdpowiedZ: Podane liczby sa réwne.
Rozumowanie identyczne, jak w zadaniu poprzednim.



-2- LA Pigtek, 28 sierpnia 2015 r. LA Trapez 22 (22/2015)

o (T\T/3
203. Odpowiedz: (g) >7.
Powyzsza nieréwnosé jest rownowazna kolejnym nieréwnosciom:

7\ 77
—) >7, —>T7 74>37,
(5) 7
a to otrzymujemy z polaczenia nastepujacych dwdch nierownosci:
49? = 74> 28.32 =482
256 = 28 > 35 =243.

204. Odpowied: (3)"" > 6.
Powyzsza nieréwnos¢ jest rownowazna kolejnym nieréwnosciom:
9N 9% 14 522 7 oll
<4) >6", 49>6, 37> 2%, 3'>2".
Ostatnia nierownos¢ ma postaé¢ 2187 > 2048, jednak jej udowodnienie nie wymaga wy-
konywania bezposrednich obliczen na liczbach wigkszych od 100. Mozemy bowiem wy-
mnozy¢ stronami nastepujace dwie nieréwnosci:
812 = 3% > 28.52 =802,
25= 52 >23.3 =24
i podzieli¢ iloczyny uzyskane po obu stronach przez 3-5%.
205. Odpowieds: 22" < 33%.
Powyzsza nieréwnos¢ wynika z nastepujacych przeksztatcen:
2249 _ 22.248 _ 22'816 < 33'916 _ 33.332 _ 3333 .

206. Odpowieds: 22 > 337
Powyzsza nieréwnosé wynika z nastepujacych przeksztatcen:

2289 _ 22.288 _ (22)288 _ 425611 < 324311 _ 3355

207. Niech ag=by=1 oraz a,.1 =1,4%" i b,,1 =1,5% dla n=0,1,2,3... Przy tych
oznaczeniach zadanie sprowadza sie do poréwnania liczb aigg i byo.
Z nieréwnosci 1,4% < 2 oraz ag < 2 wynika a, <2 dla dowolnej liczby calkowitej nie-
ujemnej n, a wiec w szczegolnosei liczba aqgg jest mniejsza od 2.
Ponadto
by=15"%=1,5-,/1,5>1,5-1/1,44=1,5-1,2=1,8,

a z nieréwnosci 1,58 > 2 wynika b3 > 2 i dalej b, > 2 dla n>3. W szczegdlnodei liczba
b1 jest wieksza od 2.
Dowdd nieréwnosci 1,58 > 2 przeprowadzamy nastepujaco:

3 9/5 3 9
(2> >2), (2> > 25 39> oM
a to otrzymujemy z przemnozenia stronami nastepujacych dwédch nierownosci:
812 = 3% > 28.52 =802,
5= 3-5% > 20 =64

i obustronnego podzielenia przez 52.

Odpowiedz: a0 < 2 < byg.

http://www.math.uni.wroc.pl/~jwr/trapez
Pochwal sie swoimi rozwigzaniami na Facebooku: facebook. com/IMUWr




