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240. Zapisz liczbe 71 uzywajac trzykrotnie cy- [ I \R A P I l:: Z
fry 9.

241. Zapisz liczbe 75 uzywajac trzykrotnie cy- Nr 26 (26/2015)

fry 9. Piatek, 25 wrzeénia 2015 r.
242. Zapisz liczbe 84 uzywajac trzykrotnie cy-

fry 9. Podaj dwa istotnie rézne rozwigzania.

rzenia liczb z podanych cyfr wolno uzy¢ w dowol-
nej ilosci pieciu dziatan (dodawanie, odejmowanie,
mnozenie, dzielenie, potegowanie), silni, pierwiastka
kwadratowego oraz nawiaséw dla oznaczenia kolej-

Facebookowy konkurs Trapezu — Zadanie Tygodnia

243. Zapisz jak najmniejsza liczbe catkowita wieksza od 1000 uzywajac trzykrotnie
cyfry 9. Przez jak najmniejszq rozumiemy najmniejszq sposrod liczb zapisanych przez
uczestnikow konkursu. Tym razem osoby biorace udziat w konkursie moga odpowiadac
wielokrotnie.

Nieré6wnos¢ miedzy $rednig arytmetyczng i geometryczng
244. Udowodnij, ze 1999! < 10600,
245. Udowodnij, ze v/2 > 1,2598.

246. Wykaz, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych dodatnich x, y zachodzi nieréwnosc¢

ry V2

22422 4
Dla ktoérych liczb zachodzi réwnosé?

Rozwigzania zadan 233-239

__(v9)) _ (™
233. 20= ) (VA)! 234. 63=9+9-(v9)!  235. 64= 7
236. Niech a, b, ¢ beda dtugosciami krawedzi prostopadtoscianu o ustalonym polu

powierzchni S =2- (ab+bc+ ca). Woéwezas na mocy nieréwnosci miedzy srednig geome-
tryczng i arytmetyczng objetos¢ tego prostopadtoscianu mozna oszacowaé nastepujaco:
3/2 3/2
3/2 ab+bc+ca S
abc:\/ab-bc-ca:(\/Sab-bc-ca) / <<+3+> :<6> ,
gdzie rownos¢ zachodzi wtedy i tylko wtedy, gdy ab = bc = ca, czyli w przypadku, gdy
prostopadtoscian jest szescianem.

237. Sposob I: Na mocy nieréwnosci miedzy srednig geometryczna i arytmetyczna
liczb 1,25, 1,25 i 1,28 otrzymujemy

1,254+1,25+1,28
3 .

Upraszaczajac wystepujace wyzej wyrazenia dostajemy

5 5 25 5%2.2°
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1,25+1,25+1,28 1,25+41,254-(1,25+0,03)
3 B 3

¥1,25-1,25-1,28<

1,25-1,25-1,28 = 2

oraz
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_1,25+1,25+1,25 0,03

=1,25+0,01=1,26
3 3 ) +a ) )

skad ¢/2<1,26.

Sposob 1I: Udowodnimy, ze V2 - 1,25 <0,01.
Stosujac wzér na réznice szescianéow i wykorzystujac nierownosé V2>5 /4 otrzymu-
jemy
WS SR S S T
4 Va+v2c+B B4+ 3% 425 100

Uwaga: W rzeczywistosci v/2 ~ 1,25992, skad widaé, ze uzyskane w zadaniu oszaco-
wanie jest bardzo doktadne. Oszacowanie liczby +/2 od dolu jest tematem zadania 245.

238. Zastosowanie nierownosci miedzy srednig geometryczng i arytmetyczna pieciu
liczb, z ktorych jedna jest réwna 2°, a cztery sg réwne 1, prowadzi do nieréwnosci

544
5/—x5<x;— ’

z ktorej otrzymujemy teze zadania.

239. Z nieréwnosci f(27) < f(32) =15 oraz f(9) > f(8) =9 otrzymujemy f(3) =25,
co prowadzi do liczb przedstawionych w Tabeli 1.

Kontynuujemy wypetnianie tabelki liczbami spetniajacymi warunki 1° i 2
dziemy do sytuacji przedstawionej w Tabeli 2.

o

, az doj-

Tabela 1 Tabela 2

n | fn)| | n|fn)]| n|fn n | fn)| | n|fln)]| n|fn
2 3 18 | 13 34 2 3 18| 13 34| 16
3 5 19 35 3 5 19| 13 35| 16
4 6 20 36 | 16 4 6 20| 13 36 | 16
5 21 37 5 7 21| 14 37| 16
6 8 22 38 6 8 22| 14 38| 16
7 23 39 7 9 23| 14 39| 16
8 9 24 | 14 40 8 9 24 | 14 40 | 16
9 10 25 41 9 10 25| 14 41

10 26 42 10 | 10 26 | 14 42 | 17
11 27 | 15 43 11| 11 27 | 15 43 | 17
12 | 11 28 44 12 | 11 28 | 15 44 | 17
13 29 45 13 11 29 | 15 45 17
14 30 46 14 | 12 30| 15 46 | 17
15 31 47 15| 12 31| 15 47 | 17
16 | 12 32| 15 48 | 17 16 | 12 32| 15 48 | 17
17 33 49 17| 13 33| 16 49 | 18

Pozostaje uzupemié f(41) =16 zgodnie z warunkiem 3°.

http://www.math.uni.wroc.pl/~jwr/trapez
Pochwal sie swoimi rozwigzaniami na Facebooku: facebook. com/IMUWr




