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247. Zapisz liczbe 121 uzywajac trzykrotnie cy- TR P E Z
fry 9. A

248. Zapisz liczbe 486 uzywajac trzykrotnie cy-
iy ¢ R " Nr 27 (27/2015)
Pigtek, 2 pazdziernika 2015 r.

nia liczb z podanych cyfr wolno uzy¢ w dowolnej ilo-
Sci pieciu dziatan (dodawanie, odejmowanie, mnoze-
nie, dzielenie, potegowanie), silni, pierwiastka kwa-
dratowego oraz nawiaséw dla oznaczenia kolejnosci

249. Zapisz liczbe 480 uzywajac trzykrotnie cy-
fry 9.

Facebookowy konkurs Trapezu — Zadanie Tygodnia

250. Oto alternatywna historia eliminacji do przysztorocznych Mistrzostw Europy
w Pitce Noznej Euro 2016. Obowigzuja w niej te same zasady i ten sam harmonogram
rozgrywek, co w naszej rzeczywistosci, tylko wyniki meczow sa inne.

Zgodnie z planem udalo sie rozegra¢ wszystkie mecze oprocz jednego meczu gru-
py D. Mecz Gibraltar — Szkocja z przyczyn technicznych zostal przetozony na dzien
nieco pozniejszy od planowanego zakonczenia fazy grupowej eliminacji, a mianowicie
na 15 pazdziernika 2015 r.

We wczesniej rozegranych meczach grupy D padty nastepujace wyniki:

e Gibraltar dwukrotnie zremisowat 0:0 z Gruzja, raz wygral z Irlandia 1:0, a pozostale
6 meczow przegrat 0:8.

e Gruzja wygrata dwukrotnie ze Szkocja 2:0, natomiast 6 meczoéw z Irlandig, Polska
i Niemcami przegrata 0:1.

e Irlandia przegrata 6 meczoéw ze Szkocja, Polska i Niemcami 0:1.

e Szkocja raz wygrata z Niemcami 1:0, a raz przegrata 0:1.

e Szkocja raz zremisowala z Polska 0:0, a raz przegrata 0:1.

e Polska raz wygrala z Niemcami 1:0, a raz przegrata 0:1.

Przed ostatnim meczem tabela grupy D wygladata wiec nastepujaco:

Miejsce | Druzyna | Mecze | Punkty | Bramki
1. Polska 10 25 22:1
2. Niemcy 10 24 22:2
3. Szkocja 9 13 11:6
4. Irlandia 10 9 10:7
5. Gruzja 10 8 4:6
6. Gibraltar 9 5 1:48

W pozostatych grupach eliminacyjnych rozgrywki byly mniej emocjonujace: okazato
sie, ze kazda druzyna wygrata wszystkie mecze z zespotami, ktére w koncowej tabeli
znalazty sie nizej od niej.

Jaki wynik padl w ostatnim meczu Gibraltar — Szkocja, jezeli wiadomo, ze:
1° Szkocji udato sie uzyska¢ w tym meczu wynik, ktéry datl jej awans do Euro 2016 bez
koniecznosci gry w barazach.
2° Liczba bramek, jakie strzelono w tym meczu, byta (przy spelnieniu warunku 1°)
mozliwie najmniejsza.
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Nierownosé miedzy $rednig arytmetyczng i geometryczng
251. Udowodnij, ze 1800! < 10721,
252. Wykaz, ze dla dowolnych liczb wymiernych dodatnich x, y zachodzi nieréwnos¢

4oy <ot 4yt

253. Wyznacz najmniejszg taka liczbe rzeczywista dodatnia C', ze dla dowolnych liczb
rzeczywistych dodatnich x, y, z zachodzi nieréwnosé
2.3
W <.
3+ 25+ 329
Rozwigzania zadan 240-246

240. 712@—9 241. 75=9-9—(V9)!

9
9! 9! 9!
242. 84=9.949= 243. 1008= >+

(VO))L-(vo)! (Vo)1)

244. 7 nierownosci miedzy srednig geometryczng i arytmetyczng otrzymujemy
1999
19991 — ( 1999,—1999!) 1999 - ( 142+ 31—;)-99 + 1999> — 10001999 — 1 (31999 _ 1 (5997 - 1 (76000
245. Udowodnimy, ze v/2— 1,25 > 0,0098.

Stosujac wzér na réznice szescianéw i wykorzystujac nieréwnosé 5/4 < V2 otrzymu-
jemy

4 VAr V25345 VAV2-02404 304 6474 2%

1 g
3520 ~ 10000’

Rozwigzanie bedzie zakonczone, jesli udowodnimy, ze co jest rowno-

wazne kolejnym nieréwnosciom:
10000° > 98722 | 212.512 > 93.70.220 512 > 2M. 70, (1)
W celu dowodu nieréwnosci (1) rozwazmy 11 liczb, z ktérych szesé jest réwnych
250 — 5 =245, a pie¢ jest réwnych 25046 = 256. Na mocy nieréwnosci miedzy Srednig
geometryczng i arytmetyczng tych liczb otrzymujemy kolejno:
V24552567 < - (25075) ;;5 (250+6) /24562565 < 250,
2455.256° < 250" | 50.712.240 < 11 . 533 22712 < 577 (2)

Mnozac stronami nieréwnosé (2) przez
125 = 50 <27 =128
otrzymujemy po uproszczeniu nier6wnosé (1).
246. 7 nieréwnosci miedzy érednig geometryczng i arytmetycznag liczb 22 i 2y? otrzy-
mujemy

skad wynika nieréwnos$¢ podana w tresci zadania.
Réwnoéé zachodzi wtedy i tylko wtedy, gdy 22 =212, czyli z/y = /2.

http://www.math.uni.wroc.pl/~jwr/trapez
Pochwal si¢ swoimi rozwigzaniami na Facebooku: facebook. com/IMUWr




