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261. Zapisz liczbe 128 uzywajac trzykrotnie cy- | I \R A P I I:: Z
fry 8.

262. Zapisz liczbe 192 uzywajac trzykrotnie cy- Nr 29 (29/2015)

fry 8. Piatek, 16 pazdziernika 2015 r.
263. Zapisz liczbe 256 uzywajac trzykrotnie cy-

fry 8.
264. Zapisz liczbe 512 uzywajac trzykrotnie cyfry 8. Podaj trzy istotnie rézne roz-
wigzania.

rzenia liczb z podanych cyfr wolno uzyé¢ w dowol-
nej ilodci pieciu dziatan (dodawanie, odejmowanie,
mnozenie, dzielenie, potegowanie), silni, pierwiastka
kwadratowego oraz nawiasow dla oznaczenia kolej-

Nierownosé miedzy $rednig arytmetyczng i geometryczng

265. Podaj przyktad trzech liczb caltkowitych dodatnich, ktérych $rednia arytmetycz-
na i srednia geometryczna réznia sie o 1.

266. Wyznacz najwigksza taka liczbe rzeczywista dodatnia D, ze dla dowolnych liczb
rzeczywistych dodatnich a, b, ¢ zachodzi nieréwnosé

D-(ab+bc) <a*+b*+c2.
267. Udowodnij, ze V6> 1,25.

Uzupelnianka pseudologarytmiczna III

268. Uzupelnij tabelke wartosci funkcji f takimi liczbami naturalnymi, aby spetnione
byty nastepujace warunki:
1° W zakresie tabelki f jest niemalejaca, czyli f(n) < f(n+1) dlan=2, 3,4, ...43.
2° Dla dowolnych liczb naturalnych m, n wickszych od 1 o iloczynie nie wigkszym od 44
zachodzi réwnosé f(mn) = f(m)+ f(n).
3° Przy zachowaniu warunkow 1° i 2° suma liczb wpisanych w tabelke jest mozliwie
najmniejsza.

n|fn) || n | f) || n | fn) || n|fln)| n|f(n)]| n|fn)
2| 4 |10 18 26 34 42

3 11 19 27 35 43

4 8 |12 20 28 36 44

5 13 21 29 37

6 14 22 30 38

7 15 23 31 39

8| 12 |16 16 || 24 32| 20 || 40

9 17 25 33 41
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Facebookowy konkurs Trapezu — Zadanie Tygodnia
Rozwiaz zadanie 268 i podaj w odpowiedzi liczby f(28), f(39) i f(44).

Rozwigzania zadan 254—-260
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258. Na mocy nieréwnosci miedzy Srednig geometryczng i arytmetyczna dziesieciu
liczb, z ktoérych siedem jest réwnych 1,25, a trzy sg réwne 1,28, otrzymujemy

1,25+3-1,2
1\0/1,257-1,283<7 ’ 5;53 28

Upraszaczajac wystepujace wyzej wyrazenia dostajemy

5\7 [92° 3 57.915
7 3_ _ _
1,25"-1,28 —<22> <52> _W—IO

oraz
7-1,2543-1,28  7-1,25+3-(1,25+0,03)
10 N 10 N
7-1,254+3-1,25 3-0,03
= ’ ’ =12 =1,2
0 +—o ,2540,009=1,259,
skad

W10 <1,259.

259. Z nierownosci miedzy Srednig geometryczng i arytmetyczng zastosowang do liczb
a®, b3 i ¢ otrzymujemy

3,133
a’+b°+c
ahec LT
3
Analogicznie dostajemy nieréwnosci
0+ +d? S+ dP+a® &’ +a’ +b°
bed < %, cda < % oraz dab < + .

Dodajac stronami powyzsze cztery nierownosci otrzymujemy teze zadania.

260. Przeksztalcamy dang w zadaniu nieréwnosc:

6\ 6 26.36
-] <3 <3 26.3% < 56
(5) <3 <

W celu dowodu ostatniej nierownosci rozwazmy liczby 24, 24 i 27. Ich $rednia aryt-
metyczna jest réwna 25, a $rednia geometryczna /24227, 7 nieréwnosci miedzy $rednia
geometryczng i arytmetyczna otrzymujemy wiec kolejno:

V/242.27 < 25, 242.27 < 253, 26.35 < 56,

Uwaga: Liczby 2°-3° = 15552 oraz 5% = 15625 niewiele sie r6znig, a mimo to udato
nam sie udowodni¢ nieréwnos¢ miedzy nimi bez wykonywania bezposrednich obliczen
na liczbach wiekszych od 27. To pokazuje site metody dowodzenia nieréwnosci w oparciu
o nieré6wno$¢ miedzy Srednimi.

http://www.math.uni.wroc.pl/~jwr/trapez
Pochwal sie swoimi rozwigzaniami na Facebooku: facebook. com/IMUWr




