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313. Zapisz liczbe 78 uzywajac cyfr 5, 6 1 7 (kaz-
dej tylko raz).

314. Zapisz liczbe 90 uzywajac cyfr 5, 6 1 7 (kaz- Nr 36 (36/2015)
dej tylko raz). Piatek, 4 grudnia 2015 r.
315. Zapisz liczbe 132 uzywajac cyfr 5, 61 7 (kaz-
dej tylko raz).

nia liczb z podanych cyfr wolno uzy¢ w dowolnej ilo-
Sci pieciu dziatan (dodawanie, odejmowanie, mnoze-
nie, dzielenie, potegowanie), silni, pierwiastka kwa-
dratowego oraz nawiaséw dla oznaczenia kolejnosci

Uzupelnianka pseudologarytmiczna V

316. Uzupetnij tabelke wartosci funkeji f takimi liczbami naturalnymi, aby spetnione
byty nastepujace warunki:
1° W zakresie tabelki f jest niemalejaca, czyli f(n) < f(n+1) dlan=2,3,4,...79.
2° Dla dowolnych liczb naturalnych m, n wiekszych od 1 o iloczynie nie wiekszym od 80
zachodzi réwnosé f(mn)= f(m)+ f(n).
3° Przy zachowaniu warunkow 1° i 2° suma liczb wpisanych w tabelke jest mozliwie
najmniejsza.

n | f) || n | f) || n | fn) || n|fn) || n|f(n) || n]|f(n)
2| 9 ||16] 36 ||30 44 58 72
3 17 31 45 59 73
4| 18 ||18 32| 45 || 46 60 74
5 19 33 47 61 75
6 20 34 48 62 76
7 21 35 49 63 77
8 | 27 ||22 36 50 64 54 || 78
9 23 37 51 65 79
10 24 38 52 66 80
11 25 39 53 67

12 26 40 54 68

13 27 41 55 69

14 28 42 56 70

15 29 43 57 71




-2- A=A Pigtek, 4 grudnia 2015 r. A=\ Trapez 36 (36/2015)

Facebookowy konkurs Trapezu — Zadanie Tygodnia
Rozwiaz zadanie 316 i podaj w odpowiedzi liczby f(43), f(46) i f(49).
Nieré6wnos¢ miedzy $rednig arytmetyczng i geometryczng

317. Wykaz, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych dodatnich a, b, ¢, d zachodzi nie-
rOwnosé
4-(ab+bc+cd+da) < (a+b+c+d)>.
Dla ktérych liczb zachodzi réwnosé?
318. Udowodnij nieréwnos¢ Bernouliego w nastepujacym sformutowaniu:
Dla dowolnej wymiernej w > 1 oraz dowolnej niezerowej liczby rzeczywistej a > —1

zachodzi nieréwnosé:
(14a)’>1+aw.

256 64/27 64 256/81
319. Udowodnij, 7 liczba (81) _ (27>

Rozwigzania zadan 307-312

jest mniejsza od 16.
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311. W przypadku, gdy 14+an <0, dowodzona nier6wnos¢ jest oczywista, ograniczymy
sie wiec do przypadku 1+an>0. Rozwazmy n liczb dodatnich, z ktérych jedna jest rowna
1+4an, a pozostate sg réwne 1. Nieréwnos$¢ miedzy Srednig geometryczng i arytmetyczng
zastosowana do tych liczb daje

l+an)+(n—1)-1

V(l4an)-1"1=¥Y1+an< (
n

co po obustronnym podniesieniu do n-tej potegi prowadzi do nieréwnosci danej w tresci
zadania. Zwroé¢my uwage, ze wobec a#0 liczby 14+an oraz 1 sg rézne i dlatego nieréwnosé
jest ostra.

310. 1058400 =

=1+4a,

312. Dana w zadaniu nieréwnos¢ przepisujemy kolejno jako:
9\*7/* 9\ 8 3 e 3T e 27 _ 543
(4) < 16, (4> < 16°, ﬁ<2 , ﬁ<2 , 370 < 2%, (1)
Rozwazmy 9 liczb, z ktérych 4 sa réwne 32 —5=27, a 5 jest rownych 32+ 4 = 36.
Na mocy nieréwnosci miedzy $rednia geometryczng i arytmetyczng tych liczb otrzymu-
jemy kolejno:

4-(32—5)+5-(32+4
Y3 < 1 ); (32+ ), V214365 < 32,
274.36° <329, 312.210.310 <0 32 9% (2)
Mnozac nieréwno$é (2) stronami przez nieréwnosé
243= 3 <2® =256

otrzymujemy nieréwnosé (1).

http://www.math.uni.wroc.pl/~jwr/trapez
Pochwal sie swoimi rozwigzaniami na Facebooku: facebook. com/IMUWr




