Famigléwki i zadania na Swieta

W tamigtowkach 332, 333 i 334 oprdcz tworze-
nia liczb z podanych cyfr wolno uzy¢ w dowolnej ilo-
Sci pieciu dziatan (dodawanie, odejmowanie, mnoze-
nie, dzielenie, potegowanie), silni, pierwiastka kwa-
dratowego oraz nawiaséw dla oznaczenia kolejnosci
dziatan.

332. Zapisz liczbe 63 uzywajac cyfr 1, 21 3 (kaz-
dej tylko raz). Podaj dwa istotnie rézne rozwiaza-
nia.

333. Zapisz liczbe 66 uzywajac cyfr 0, 315 (kaz-
dej tylko raz).

334. Zapisz liczbe 66 uzywajac cyfr 0, 51 7 (kaz-
dej tylko raz).
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Uzupelnianka pseudologarytmiczna VI

335. Uzupetnij tabelke wartosci funkeji f takimi liczbami naturalnymi, aby spetnione

byty nastepujace warunki:

1° W zakresie tabelki f jest niemalejaca, czyli f(n) < f(n+1) dlan=2,3,4,...98.
2° Dla dowolnych liczb naturalnych m, n wiekszych od 1 o iloczynie nie wigkszym od 99

zachodzi réwnosé f(mn) = f(m)+ f(n).

3° Przy zachowaniu warunkow 1° i 2° suma liczb wpisanych w tabelke jest mozliwie

najmniejsza.
n | f) || n|fm) || n|f)|| n|f)]| n|fln)]| n|f(n)|| n|/f(n)
2 10 16 | 40 30 44 58 72 86
3 17 31 45 59 73 87
4 20 18 32| 50 46 60 74 88
5 19 33 47 61 75 89
6 20 34 48 62 76 90
7 21 35 49 63 77 91
8 30 22 36 50 64 | 60 78 92
9 23 37 51 65 79 93
10 24 38 52 66 80 94
11 25 39 53 67 81 95
12 26 40 54 68 82 96
13 27 41 55 69 83 97
14 28 42 56 70 84 98
15 29 43 57 71 85 99

Facebookowy konkurs Trapezu — Zadanie Tygodnia

Rozwiaz zadanie 335 i podaj w odpowiedzi liczby f(78), f(95) i f(99).
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Nierownosé miedzy $rednig arytmetyczng i geometryczng
336. Udowodnij, 7e 22 <33"".
Rozwigzania zadan 326-331

326. 216=\/ V67 327. 223=/76 5! 328. 342=57-6
7+4)!

329. 9979200 = ( —Z )

330. Dana w zadaniu nieréwnos¢ zapisujemy jako

3% > 2128 (1)

Rozwazmy 40 liczb, z ktérych 13 jest rownych 243 — 27 =216, a 27 jest réwnych

243+ 13 =256. Na mocy nieréwnosci miedzy srednig geometryczna i arytmetyczna tych
liczb otrzymujemy kolejno:

13- (243 —27) +27- (243 +1
/5161 25677 < 157 (243 7); 7-(243+ 3), V2161325627 < 243 |

21613 . 25627 < 24340 ’ 239 . 339 . 2216 < 3200 ’ 2255 < 3161 ) (2)

Mnozac nieréwnosé (2) stronami przez nieréwnosé 2 < 3 i wyciagajac obustronnie pier-
wiastek kwadratowy, dostajemy nieréwnosé (1).

Uwagi: Bedaca przedmiotem zadania nieréwnos¢ (1) ma po obu stronach liczby 39-cyf-
rowe. W przyblizeniu wyglada ona nastepujaco: 4,43-10% >3,40-10%®, a wiec iloraz lewej
strony do prawej jest w przyblizeniu rowny 1, 30.

Z kolei nieréwnos¢ (2) ma po obu stronach liczby 77-cyfrowe i w przyblizeniu sprowa-
dza sie do nieréwnodci 5,79-107 < 6,55-107 o ilorazie prawej strony do lewej réwnym
w przyblizeniu 1,13. Nalezy zwroci¢ uwage, ze nieréwnosé ta daje oszacowanie

255

1 -
0g23 > 161 ’

co w przyblizeniu mozna zapisa¢ jako:
1,58496 > 1,58385.

331. Przeksztalcamy dang w zadaniu nier6wnosc:

27 27\ %
V45> 5 45> (25> :
135
32.5> =50 591 > 3183 513 > 319, (3)

Rozwazmy 9 liczb, z ktérych 4 sa réwne 50 —5=45, a 5 jest rownych 50+ 4 = 54.
Na mocy nieréwnosci miedzy $rednia geometryczng i arytmetyczng tych liczb otrzymu-
jemy kolejno:

Vastpr < V0D O0D s <0,
45" 54° < 507 3%.54.2°.31 < 29.518 3% <2t.5M, (4)
Mnozac nieréwno$é¢ (4) stronami przez nieréwnosé
80= 2'-5<3' =81
i dzielac wynik obustronnie przez 24-3%-5 dostajemy nieréwnosé (3).

http://www.math.uni.wroc.pl/~jwr/trapez
Pochwal sie swoimi rozwigzaniami na Facebooku: facebook. com/IMUWr




