Lamigléwki i zadania na weekend

W tamigtéwkach 345, 346, 347 i 348 oprocz two-
rzenia liczb z podanych cyfr wolno uzy¢ w dowol-
nej ilosci pieciu dziatan (dodawanie, odejmowanie,
mnozenie, dzielenie, potegowanie), silni, pierwiastka
kwadratowego oraz nawiaséw dla oznaczenia kolej-
nosci dziatan.
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345. Zapisz liczbe 2016 uzywajac cyfr 4, 6 1 9
(kazdej tylko raz). Podaj dwa istotnie rézne rozwia-
zania.

TRAPEZ

Nr 41 (1/2016)

346. Zapisz liczbe 2016 uzywajac cyfr 4, 4 i 8. Piatek, 8 stycznia 2016 r.

Podaj dwa istotnie rézne rozwigzania.

347. Zapisz liczbe 2016 uzywajac cyfr 2, 51 7 (kazdej tylko raz).
Facebookowy konkurs Trapezu — Zadanie Tygodnia
348. Zapisz liczbe 29 uzywajac cyfr 0, 0, 81 9.
Nierownosé miedzy $rednig arytmetyczng i geometryczng

5
349. Udowodnij, ze v/100 > 3

350. Ktoéra liczba jest wicksza:

(3—2%)52 czy (4%—5)75?

351. Wskaz taka liczbe rzeczywista dodatnia C, ze dla dowolnej liczby naturalnej n
zachodzi nieré6wnos¢

(n+49)"- (n+25-C)** > (n+50)*- (n+24-0)*.

352. Wskaz taka liczbe rzeczywista dodatnia C, ze dla dowolnej liczby naturalnej n
zachodzi nieré6wnosé

(n+49)°°- (n+25-C)* < (n+50)? - (n+24-C)*.

Rozwigzania zadan 337-344

337. 2016:W:((\@)!)!%—((\/5)!)\@-(\/5)!
338. 2016 = (5!+3!)-2! = (245)"3' = ((5-2))1+(3)* = <422! =41- (51— (31)?) =
' _ (3+4)-2
() 5
339. 2016=- — - =414 (41-3) =341 (41 +4)
340. 2016=(5!+3!)-16=6"""+(3!)!
341. 2016=(5-9)2—9= ((vO)+2)"- (vO)! 342. 995328 = (41)*-3

5!
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343. Dana w zadaniu nieréwnosé jest kolejno rownowazna nastepujacym nieréwno-
Sciom:
(1)

Korzystajac z udowodnionej w rozwiazaniu zadania 319 (£ Trapez 37) nierow-
nosci 21 < 37 otrzymujemy

235 322

<3037 2%

236 323

<3237 8

236 323

20 <9

2% < 3% (2)
Obustronne pomnozenie nieréwnosci (2) przez nieréwnosé 23 < 3% daje 23¢ < 328, skad
latwo wynika nier6wnosé (1).
Uwaga: Mozna sprawdzi¢, ze 23° >3%2, a zatem metoda uzyta w sposobie II rozwigzania
zadania 336 (£ Trapez 40) w tym wypadku nie zadziala.

344. Korzystajac dwukrotnie ze wzoru na réznice kwadratow otrzymujemy

3 oW 81—80 B 1 } 1 1
(3+2V5) - (9+4v5)  (3+V80)-(9+v80)  (3+ VBI)-(9+EI) 108’

7 kolei wzor na roznice szeScianow prowadzi do

15 128 — 125 B 3 . 3 1
16/4+45-492+25 J1282+5- /128425  /12524-5- /125425 25~

Wykazemy, ze
108% < 25°"

czyli
270 .3105 < 5102 ] (3)

Rozwazmy liczby 24, 24 i 27. Ich $rednia arytmetyczna jest rowna 25, a Srednia geo-

metryczna
V24227

7 nieréwno$ci miedzy Srednig geometryczng i arytmetyczng otrzymujemy

V24227 < 25, 242.27 < 25% 29.3% < 59,
co po obustronnym podniesieniu do potegi 21 prowadzi do
2126 . 3105 < 5126 ] (4)
Na podstawie nieréwnosci 125 < 128 mamy 53 < 27, skad
524 < 256 (5)

Wymnozenie stronami nieréwnosci (4) i (5) daje
9126 3105 524 _ 956  £126

co po uproszezeniu prowadzi do nieréwnosci (3).
Laczac uzyskane nierownosci otrzymujemy

(3-295)" > g > oy > (403-5)"

Odpowiedz: (3 -2 %) % > (4%— 5)51.

http://www.math.uni.wroc.pl/~jwr/trapez
Pochwal sie swoimi rozwigzaniami na Facebooku: facebook. com/IMUWr




