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rzenia liczb z podanych cyfr wolno uzy¢ w dowol-
nej ilosci pieciu dziatan (dodawanie, odejmowanie,
mnozenie, dzielenie, potegowanie), silni, pierwiastka
kwadratowego oraz nawiaséw dla oznaczenia kolej-

nosci dziatari. JAROSLAWA WROBLEWSKIEGO
353. Zapisz liczbe 12 uzywajac czterokrotnie cy- T R A P E Z
fry 7.
354. Zapisz liczbe 24 uzywajac czterokrotnie cy- Nr 42 (2 / 2016)
fry 7. Pigtek, 15 stycznia 2016 r.

355. Zapisz liczbe 28 uzywajac czterokrotnie cy-
fry 7. Podaj dwa istotnie rézne rozwiazania.

Facebookowy konkurs Trapezu — Zadanie Tygodnia

356. Zapisz jak najwicksza liczbe calkowita mniejszg od 108 uzywajac cyfr 3, 4 i 4.
Przez jak najwiekszq rozumiemy najwiekszq sposrod liczb zapisanych przez uczestnikow
konkursu. Tym razem osoby biorace udziat w konkursie moga odpowiada¢ wielokrotnie.

Zadania wokét chinskiego twierdzenia o resztach

357. Zmnajdz cztery kolejne liczby catkowite dodatnie podzielne odpowiednio przez
2,3,517.

358. Znajdz taka liczbe catkowitg dodatniag n, ze liczba 2n jest kwadratem, liczba
3n jest szeScianem, a liczba 5n jest piata potega liczby catkowite;j.

359. Czy istnieje taka liczba catkowita dodatnia n, ze liczba n? —1 jest podzielna
przez 77, ale zadna z liczb n—1, n+1 nie jest podzielna przez 777

360. Znajdz takie liczby catkowite dodatnie a, b, ¢, ze liczby a®, b*, ¢® s dtugoéciami
bokéw trojkata prostokatnego.

Rozwigzania zadan 345—-352
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Aby udowodnié nieréwnosé (1), udowodnimy najpierw dwie pomocnicze nieréwnosci.
Dowody te beda oparte na nieréwnosci miedzy srednimi.

Rozwazmy 25 liczb, z ktorych 9 jest réwnych 216 — 16 = 200, a pozostatych 16 jest
rownych 216+9=225. Na mocy nieréwnosci miedzy $rednia geometryczng i arytmetyczng,
tych liczb otrzymujemy kolejno:
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Rozwazmy 10 liczb, z ktorych 7 jest rownych 243 —3 =240, a 3 sa réwne 243+ 7=250.
Na mocy nierownosci miedzy srednig geometryczng i arytmetyczng tych liczb dostajemy
kolejno:

/5107 2508 < - (243=3) ;:)3 (24347) , /24072503 < 243 ,
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Wymnozenie stronami nieréwnosci (2), (3) oraz nieréwnosci 3-5 < 2* prowadzi do
262 .3. 5133 < 2100 . 3172 Cth 5133 < 238 . 3171

co po obustronnym spierwiastkowaniu stopnia 19 daje nieréwnosé (1).

350. Korzystajac dwukrotnie ze wzoru na réznice kwadratéw otrzymujemy
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7 kolei wzor na roznice szeScianow prowadzi do
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Wykazemy, ze o .
(25_53/4) >(214/3) ’

co mozna przepisa¢ kolejno jako
9260 539 -, 9350 539 > 990 513 5 930 (4)

Rozwazmy 28 liczb, z ktérych 3 sa réwne 125—25=100, a 25 jest rownych 125+3=128.
Woweczas ich $rednia arytmetyczna jest réwna 125, a $rednia geometryczna

/1003 -128% .
Na mocy nieréwnoéci miedzy $rednia geometryczng i arytmetyczna otrzymujemy kolejno:
1002 -128% < 125% | 26.50.917 < 584 2181 < 578
skad tym bardziej
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co po obustronnym spierwiastkowaniu stopnia 6 daje nieréwnosé (4).
Laczac uzyskane nierownosci otrzymujemy
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Odpounedz: (3 -2 %) ” < (4\3/5— 5) 75.

351. Zauwazmy, ze po kazdej ze stron danej w zadaniu nieréwnosci wystepuje iloczyn
74 czynnikéw dodatnich o takiej samej sumie réwnej 74n +49-50+24-25-C. Jezeli
w jednym z tych iloczynéw wszystkie czynniki beda rowne, to ten iloczyn bedzie wiekszy.
Stad wynika, ze nier6wnosé jest prawdziwa, gdy 49=25-C, czyli C'=49/25.

352. Analogiczne rozumowanie jak w zadaniu poprzednim prowadzi do 50=24-C),
czyli C'=50/24=25/12.

http://www.math.uni.wroc.pl/~jwr/trapez
Pochwal sie swoimi rozwigzaniami na Facebooku: facebook. com/IMUWr




