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511. Zapisz liczbe 77 uzywajac cyfr 1, 2, 31 5
(kazdej tylko raz). I I % I I ' !Z
512. Zapisz liczbe 81 uzywajac cyfr 2, 31 5 (kaz-
pisz liczbe 81 niywajac ¢y = Nr 67 (27/2016)

dej tylko raz). ) -
513. Zapisz liczbe 82 uzywajac cyfr 3, 3, 51 7. Piatek, 8 lipca 2016 r.
A12

nia liczb z podanych cyfr wolno uzy¢ w dowolnej ilo-
Sci pieciu dziatan (dodawanie, odejmowanie, mnoze-
nie, dzielenie, potegowanie), silni, pierwiastka kwa-
dratowego oraz nawiaséw dla oznaczenia kolejnosci

Wielokaty foremne

514. Szesciokat foremny ma 9 przekat-
nych. A czy istnieje taka liczba naturalna
n > 6, ze liczba przekatnych n-kata forem-
nego jest kwadratem liczby catkowitej?

515. Czy istnieje taka liczba naturalna
n >3, ze liczba przekatnych n-kata forem-
nego jest szeScianem liczby catkowitej?

516. Udowodnij, ze w dwunastokacie
foremnym A; A As. .. Ao przekatne A As,
A2A7, A3A10 1 A4A12 przecinajad SIQ w jed—
nym punkcie (rys. 1).
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Rozwigzania zadan 505-510
505. 3127=5%"3+2

]l 2 rys. 1
506. 3131 = ((i%')') -5 507. 3133=5"2+8

508. Liczba przekatnych n-kata foremnego jest réwna n-(n—3)/2. Liczba ta jest
podzielna przez 3 tylko wtedy, gdy liczby n oraz n —3 sa podzielne przez 3, a woéwczas
jest ona podzielna przez 9.

509. Liczba przekatnych n-kata foremnego jest réwna n-(n—3)/2. Zauwazmy, ze
liczba n przy dzieleniu przez 3 daje reszte 0, 1 lub 2, a wéwczas liczba n-(n—3)/2 daje
przy dzieleniu przez 3 odpowiednio reszte 0, 2 lub 2. Zatem liczba przekatnych wielokata
foremnego nigdy nie daje przy dzieleniu przez 3 reszty 1. W szczegolnosci nie moze mieé
sumy cyfr rownej 2017.

510. Sposdb I: Potaczmy wierzchotki kazdego z danych trapezéw ze $rodkiem okregu
opisanego na dziesieciokacie (rys. 21 3).

Zauwazmy, ze w dowolnym tréjkacie ABC wpisanym w okrag o $rodku O i sred-
nicy AB (rys. 4), promien OC' jest $rodkowa tréjkata ABC|, skad wynika réwnosé pél
trojkatéow AOC i BOC. Przy tym miary katéw 4AOC i $BOC sumuja sie do 180°. Stad
wniosek, ze pola dwoch trojkatéow majacych po dwa wierzchotki lezace na tym samym
okregu, a trzeci w srodku tego okregu, sa rowne, jezeli ich katy przy wierzchotku beda-
cym srodkiem okregu sumuja sie do 180°. To oznacza, ze pola trojkatow przystajacych
A10A3, A3O0A5 1 AsOA; o katach przy wierzchotku O majacych po 72° s takie same
jak pola trojkatow przystajacych A OAy, AyOA; 1 A7O A o katach przy wierzchotku O
majacych po 108°. Ponadto pole tréjkata A-OA; o kacie FA;OA; =144° jest réwne polu
trojkata A;pOA; o kacie $A,00A; =36°. Te obserwacje koncza rozwigzanie zadania.
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-2- LA Pigtek, 8 lipca 2016 r. LA Trapez 67 (27/2016)
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Sposob II: Poprowdzmy przekatne kazdego z tra- C
pezéw (rys. 51i6). Kazda z czterech przekatnych dzieli
okrag opisany na dziesi¢ciokacie na dwa tuki stano-
wiace 2/5 1 3/5 okregu. Zatem wszystkie te przekatne
sg roéwnej dtugosci. Ponadto w obu trapezach prze- A B
katne przecinaja sie pod takim samym katem (o mie-
rze 72°).

Poniewaz pole trapezu zalezy tylko od dlugosci
przekatnych i kata miedzy nimi, pola obu trapezéw
sg rowne.

rys. 4
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rys. 5 rys. 6

http://www.math.uni.wroc.pl/~jwr/trapez
Pochwal sie swoimi rozwigzaniami na Facebooku: facebook. com/IMUWr




