Lamigtéwki i zadania na weekend R —
W tamigtowkach 531, 532 i 533 oprocz tworze- "‘“"” ‘
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nia liczb z podanych cyfr wolno uzy¢ w dowolnej ilo-
Sci pieciu dziatan (dodawanie, odejmowanie, mnoze-
nie, dzielenie, potegowanie), silni, pierwiastka kwa-
dratowego oraz nawiaséw dla oznaczenia kolejnosci
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531. Zapisz liczbe 4912 uzywajac cyfr 1,2, 61 7
(kazdej tylko raz).
532. Zapisz liczbe 4914 uzywajac cyfr 1,2, 61 7
pisz liezbe 4914 nzywajac cy Nr 70 (30/2016)
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(kazdej tylko raz).
533. Zapisz liczbe 4915 uzywajac cyfr 1, 2,61 7
(kazdej tylko raz).

Wielokaty foremne

534. Dla ktoérych liczb naturalnych
n > 5, spoérod wierzchotkdéw n-kata fo-
remnego wpisanego w okrag o promie-
niu 1 mozna wybra¢ takich pie¢ wierz-
chotkéw, ze pieciokat przez nie wyzna-
czony ma wszystkie boki dtuzsze od 17

535. Dla ktorych liczb naturalnych
n =6, spoérod wierzchotkdéw n-kata fo-
remnego wpisanego w okrag o promie-
niu 1 mozna wybraé takich szes¢ wierz-
chotkéw, Ze szedciokat przez nie wyzna-
czony ma wszystkie boki dtuzsze od 17

536. Udowodnij, ze w czternastoka-
cie foremnym A, AsAs. .. A4 przekatne
A1 A5, AsA; i A3Aq; przecinaja sie w A7
jednym punkcie (rys. 1). rys. 1

Rozwigzania zadan 524-530

3!
524. 136=>5!42-8=2%—5] 525. 136:(5>— 526. 136=2"+8
527. Taki wybor jest mozliwy wtedy i tylko wtedy, gdy liczba n jest podzielna przez 5,
gdyz tylko wtedy mozna wybraé pie¢ wierzchotkéw n-kata foremnego dzielacych okrag
opisany na tym n-kacie na pie¢ tukéw rownej dtugodci.

Odpounedz: Warunki zadania spetniajg liczby n > 5 podzielne przez 5.

Uwaga: YLatwo uogdlni¢ teze zadania do nastepujacej postaci:
Sposrod wierzchotkéw n-kata formenego mozna wybraé k wierzchotkéw wyznaczajacych
k-kat foremny wtedy i tylko wtedy, gdy n jest podzielne przez k.

Zauwazmy przy tym, ze w przypadku wielokata wpisanego w okrag réwnobocznosé
jest réwnowazna foremnosci.

528. Szesciokat o wybranych wierzchotkach jest wpisany w okrag, a mianowicie
w okrag opisany na wyjsciowym n-kacie foremnym. Skorzystamy z nastepujacej charak-
teryzacji wielokatéw rownokatnych wpisanych w okrag: Wielokat wpisany w okrag jest
réwnokatny wtedy i tylko wtedy, gdy ma co drugi bok takiej samej dltugosci (w przy-
padku nieparzystej liczby bokow to wymusza réwnosé dtugosci wszystkich bokéw, czyli
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foremnos¢ wielokata, natomiast w przypadku parzystej liczby bokéw mogg na przemian
wystepowaé dwie rozne dtugosci bokéw).

W przypadku szesSciokata Ay As A3A4A5Ag wpisanego w okrag rownobocznosé jest
rownowazna temu, ze trojkaty A1 AsAs i Ay A4Ag wyznaczone przez co drugi wierzchotek
szesciokata sa rownoboczne. Natomiast wybodr trojki wierzchotkéw n-kata foremnego wy-
znaczajacych trojkat rownoboczny jest mozliwy wtedy i tylko wtedy, gdy n jest podzielne
przez 3.

Odpounedz: Warunki zadania spetniajg liczby n > 6 podzielne przez 3.

529. Siedmiokat wyznaczony przez wybrane wierzchotki ma boki réznej dtugosci
wtedy i tylko wtedy, gdy jego wierzcholtki dzielg okrag opisany na danym n-kacie forem-
nym na huki r6znej dtugosci. Poniewaz kazdy tuk jest wielokrotnoscia 1/n-tej okregu,
mozliwie najkrotszych szesé réznych tukéw ma dhugosci (wyrazone jako utamek okregu):
1/n,2/n,3/n,4/n,5/ni6/n, ana sibdmy tuk pozostaje (n—21)/n okregu. Siédmy tuk
ma dhugosé rézng od pierwszych szesciu wtedy i tylko wtedy, gdy n—212>7, czyli n > 28.

Odpowiedz: Warunki zadania spetniajg liczby n > 28.

530. Rozwazmy dziesieciokat foremny A AsAs... Ayg. Wowcezas dang w tresci zadania
konfiguracje mozna dopasowaé¢ do rysunku dziesieciokata i niektérych odcinkow przez
niego wyznaczonych jak na rys. 2. Stad wniosek, ze kat ¥ABE ma miare 36°.
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rys. 2

http://www.math.uni.wroc.pl/~jwr/trapez
Pochwal sie swoimi rozwigzaniami na Facebooku: facebook. com/IMUWr




