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537. Zapisz liczbe 51 uzywajac cyfr 3, 31 4.
538. Zapisz liczbe 53 uzywajac cyfr 1, 2, 31 8
(kazdej tylko raz). Nr 71 (31/2016)

539. Zapisz liczbe 89 uzywajac cyfr 0, 2, 41 7 Pigtek, 5 sierpnia 2016 T.
(kazdej tylko raz). ’

nia liczb z podanych cyfr wolno uzy¢ w dowolnej ilo-
Sci pieciu dziatan (dodawanie, odejmowanie, mnoze-
nie, dzielenie, potegowanie), silni, pierwiastka kwa-
dratowego oraz nawiasoOw dla oznaczenia kolejnosci

Wielokaty foremne

540. Dany jest 13-kat foremny A;AsAs...A;3. Uporzadkuj nastepujace trojkaty
rosnaco ze wzgledu na pole: A; AyAg, A1 AgAs, A1AgAqg, A1AgAr0, A1AgA13, A1 AgALL.

541. Dla ktorych liczb naturalnych n > 7, spoéréd wierzchotkéw n-kata foremnego
wpisanego w okrag o promieniu 1 mozna wybrac¢ takich siedem wierzchotkéw, ze sied-
miokat przez nie wyznaczony ma wszystkie boki krotsze od 17

542. Dla ktorych liczb naturalnych n > 6, sposréd wierzchotkow n-kata foremnego
wpisanego w okrag o promieniu 1 mozna wybrac takich szes¢ wierzchotkéw, ze szesciokat
przez nie wyznaczony ma wszystkie boki krotsze od 17

Rozwigzania zadan 531-536
531. 4912="7!—26+1 532. 4914=T71—126 533. 4915=+176+2

534. Cieciwa okregu ma dtugos$¢ rowng promieniowi tego okregu wtedy i tylko wtedy,
gdy jej konce dziela okrag na tuki stanowiace 1/6 1 5/6 okregu. Wobec tego cieciwa ma
dlugosé¢ wigksza od promienia, gdy jej konce dziela okrag na dwa tuki dluzsze niz 1/6
okregu.

Warunki zadania sg wigc spetnione wtedy i tylko wtedy, gdy mozna wybrac pie¢ wierz-
chotkéw n-kata foremnego dzielgcych okrag opisany na n-kacie na tuki dtugosci wiekszej
niz 1/6 okregu. A to z kolei jest rownowazne istnieniu liczb catkowitych dodatnich ay,
as, as, as i as spetiajacych warunki

n

6<a1<a2<a3<a4<a5 oraz a1+as+as+as+as=n, (1)

co tatwo widac, jesli wyobrazimy sobie, ze okrag ma by¢ podzielony na tuki stanowigce
ai/n, ay/n, az/n, ay/n oraz as/n okregu.

Poniewaz nier6wnos¢é 5 < ay jest rbwnowazna nieréwnosci [6] +1< ay, istnienie liczb

ai, as, as, as i az spetiajacych warunki (1) jest rownowazne nieréwnosci

s (2])en

gdzie [z] oznacza cze$¢ catkowita liczby x.

. n . p . - s .
Oznaczajac k= {], co jest réwnowazne nieréwnosciom

6
6k <n<6k+5, (3)

przepisujemy nieréwnosé¢ (2) w postaci
Bk+5<n. (4)
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Uwzglednienie prawej nieréwnosci (3) wraz z nieréwnoscia (4) dla kolejnych liczb
catkowitych nieujemnych k prowadzi do podanej nizej odpowiedzi.

Odpounedz: Warunki zadania sg spelnione przez nastepujace liczby naturalne n:
5, 10, 11, 15, 16, 17, 20, 21, 22, 23 oraz wszystkie liczby n > 25.

535. Dla dowolnych szesciu punktow lezacych na okregu opisanym na n-kacie forem-
nym najkrotszy z tukéw, na ktére punkty te dziela okrag, ma dlugos$é¢ nie wicksza niz
1/6 okregu. W konsekwencji najkrotszy bok szesciokata o wierzchotkach w rozwazanych
punktach ma dhugos$¢ nie wigksza niz promien okregu. Stad wniosek, ze teza zadania nie
jest spetniona dla zadnej liczby naturalnej n > 6.

Odpowiedz: Nie istniejg liczby spetniajace warunki zadania.

536. Rozwazmy trojkat A; AzAz (rys. 1). Wowcezas przekatne A As, As A7 1 A3Aq sa
dwusiecznymi katéw tego trojkata, a zatem przecinaja sie w jednym punkcie.
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http://www.math.uni.wroc.pl/~jwr/trapez
Pochwal si¢ swoimi rozwigzaniami na Facebooku: facebook. com/IMUWr



