Lamigtéwki i zadania na weekend R ———
W tamigléwkach 558, 559 i 560 oprocz tworze- "‘“"’( '\

ANV,

nia liczb z podanych cyfr wolno uzy¢ w dowolnej ilo-
Sci pigciu dziatan (dodawanie, odejmowanie, mnoze- /- ”" )\ ““ /) \
nie, dzielenie, pot@g(?wanie), silni, piervyiastka‘ kwa—‘ 'H“"‘x“"‘x‘
dratowego oraz nawiasow dla oznaczenia kolejnosci Autorski Tygodnik Matematyczny
dziatan. JAROSLAWA WROBLEWSKIEGO

558. Zapisz liczbe 207 uzywajac cyfr 1, 3, 415 | I R APEZ
(kazdej tylko raz).

559. Zapisz liczbe 208 uzywajac cyfr 1, 3,415 Nr 75 (35/2016)
(kazdej tylko raz). Podaj dwa istotnie rézne rozwia-  Pigtek, 2 wrzes$nia 2016 r.
zania.

560. Zapisz liczbe 209 uzywajac cyfr 1, 3, 41 5
(kazdej tylko raz).

Kolorowania, numerowania i podzialy figur

561. Udowodnij, ze szachownicy o wy-
miarach 8 X 8 z usunietymi przeciwlegtymi
polami naroznymi (rys. 1) nie mozna pokry¢
kostkami domina (czyli prostokatami o wy-
miarach 1x 2).

Rozwiaz zadanie dwoma istotnie r6znymi
sposobami.

Obowigzuja standardowe zaltozenia: kost-
ki nie moga na siebie zachodzi¢ ani wysta-
wacé poza pokrywana figure.

rys. 1

Rozwigzania zadan 553-557

8! 5411\
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556. Interesuja nas pary liczb m, n wigkszych od 3 speliajace réwnanie
m-(m—3)=4-n-(n—3).

Przeksztatcanie powyzszego réwnania prowadzi kolejno do:
4-m-(m—3)=16-n-(n—3),
2m-(2m—6)=4n-(4n—12),

(2m—3)+3)-((2m—3)—3)=((4n—6)+6)-((4n—6) —6),
(2m—3)*—9=(4n—6)>—36,
27 = (4n—6)*— (2m —3)?,
27=((4n—6)—(2m—3))-((4n—6)+(2m—3)),



-2- LA Pigtek, 2 wrzesnia 2016 r. LA Trapez 75 (35/2016)

gdzie wobec nieréwnosci 2m — 3 > 0 pierwszy czynnik po prawej stronie jest mniejszy
od drugiego, a wobec 4n —6 > 0 drugi czynnik jest dodatni. Zatem iloczyn po prawej
stronie ma postac¢ 3-9 lub 1-27. Pierwszy przypadek prowadzi do
2m—3:B oraz 4n—6:ﬁ,
2 2
skad
m=3 oraz n=3,

co jednak nie spelnia ograniczenia m,n >3 podanego w tresci zadania (chociaz formalnie
trojkat ma cztery razy wiecej przekatnych niz trojkat, bo oba maja po zero przekatnych).
W drugim przypadku otrzymujemy
2m—3:277_1 oraz 4n—6:277+1,
2 2
skad

m=2_8 oraz n=>5.

Odpowied? : Para (m, n) = (8, 5) jest jedyna parg liczb spelniajaca warunki zadania:
Os$miokat (20 przekatnych) ma cztery razy wiecej przekatnych niz pieciokat (5 przekat-
nych).

557. Wykazemy, ze pola tréjkatow sa rowne.

Poniewaz proste AsAg, A1 A1 1 A13A19 sg réwnolegle i rozmieszczone w réwnych od-
legtosciach (rys. 2), wysokosé trojkata Az AgAis o podstawie AzAg jest dwa razy wicksza
od wysokosci trojkata A; A3 Ag o tejze samej podstawie. Zatem pole trojkata A; A3 Ag jest
rowne potowie pola trojkata AzAgAis.

Analogicznie pole trojkata A; Ay Ag jest réwne potowie pola trojkata A4AgAqy (rys. 3).

Poniewaz trojkaty AzAgAi3 1 A4AzA14 maja réwne pola jako trojkaty przystajace,
takze trojkaty A1 AsAg i A1 A4 Ag maja rowne pola.

rys. 2

http://www.math.uni.wroc.pl/~jwr/trapez
Pochwal si¢ swoimi rozwigzaniami na Facebooku: facebook. com/IMUWr




