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830. Zapisz liczbe 330 uzywajac cyfr 4, 517 (kaz-
dej tylko raz).

831. Zapisz liczbe 338 uzywajac cyfr 4,517 (kaz- Nr 126 (34/2017)
dej tylko raz). Piatek, 25 sierpnia 2017 r.

rzenia liczb z podanych cyfr wolno uzy¢ w dowol-
nej ilodci pieciu dziatan (dodawanie, odejmowanie,
mnozenie, dzielenie, potegowanie), silni, pierwiastka
kwadratowego oraz nawiaséw dla oznaczenia kolej-

832. Zapisz liczbe 360 uzywajac cyfr 4, 517 (kaz-
dej tylko raz).
833. Zapisz liczbe 370 uzywajac cyfr 4, 51 7 (kazdej tylko raz).

Kolorowania, numerowania
i podzialy figur

834. Wypehij pola kwadratu na rysun-
ku 1 takimi liczbami caltkowitymi, aby po-
wstat dowod, ze kwadratu o boku 15 nie moz-
na podzieli¢ na prostokaty, z ktérych kazdy
ma wymiary 1x8 lub 1 x 11.

Aby utworzy¢ taki dowod, wpisane liczby
muszg spetnia¢ nastepujace warunki:

e kazdy prostokat o wymiarach 1 x 8 lub
1 x 11 narysowany po kratkach pokrywa pola
o nieujemnej sumie liczb,

e suma wszystkich liczb wpisanych w pola
kwadratu jest ujemna.

rys. 1
Rozwigzania zadan 824—-829
824. 243=(7—4) 825. 245="5.V/74
7!
826. 247=5!-V4+7 827. 248 =5!4+/47 828. 252=——

4-5

829. Stosujac procedure opisang w rozwiazaniach zadan 781, 788 i 795 zaprezento-
wanych w £ Trapezach 117-120, dochodzimy do rozmieszczenia liczb przedstawio-
nego na rysunku 2. Wprawdzie kazdy prostokat o wymiarach 1x9 lub 1x 11 narysowany
po kratkach pokrywa pola o nieujemnej sumie liczb, ale suma wszystkich liczb wpisa-
nych w pola kwadratu jest rowna 80. Trzeba wiec dokonac takiej korekty tej konfiguracji
liczb, aby nie psujac nieujemnosci sum liczb pokrywanych przez prostokaty 1x91i 1x 11,
zmniejszy¢ sume wszystkich liczb wpisanych w kwadrat.

Zajmijmy sie prostokatami pokrywajacymi liczby —16. Prostokaty 1x 9 pokrywaja
pola o sumie liczb rownej 32, a wige dodatniej. Suma ta pozostanie dodatnia, jesli doko-
nana przez nas korekta liczb wpisanych w pola kwadratu nie bedzie zbyt duza. Z kolei
prostokaty 1x 11 pokrywaja pola o sumie 0, w zwiazku z czym musimy uwazaé, aby
dokonywane zmiany nie zaburzyty tej sumy, a w kazdym razie, aby nie uczynity jej
ujemna.

Wpiszmy w pola kwadratu liczby jak na rysunku 3, traktujac puste pola jak pola
z liczba 0. Wowcezas kazdy prostokat 1x 11 narysowany po kratkach pokrywa pola o sumie
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liczb réwnej 0. Suma wszystkich liczb wpisanych w pola kwadratu na rysunku 3 jest

rowna —144.
Dodajac do potrojonych liczb z rysunku 2 czterokrotnosci liczb korygujacych z rysun-

ku 3, a nastepnie dzielagc wszystkie otrzymane sumy przez 7, dochodzimy do rozwigzania
zadania przedstawionego na rysunku 4.

-16(-16|-16|-16(-16| 28 | 28 | 28 | 28 |-16(-16|-16|-16|-16| |-16[-16|-16|12 |12 12|12 |-16|-16|-16
-16(-16|-16|-16(-16| 28 | 28 | 28 | 28 |-16(-16|-16|-16|-16| |-16[-16|-16| 12|12 12|12 |-16|-16|-16
-16(-16|-16|-16(-16| 28 | 28 | 28 | 28 |-16(-16|-16|-16|-16| |-16[-16|-16|12 |12 12|12 |-16|-16|-16
-16[-16|-16|-16|-16| 28 | 28 | 28 | 28 |-16{-16|-16(-16|-16| [12|12|12|-9|-9 91-9(12]12|12
-16(-16|-16|-16(-16| 28 | 28 | 28 | 28 |-16{-16|-16(-16|-16| [12]12|12|-9|-9 91-9(12(12|12
28128 (28|28 |28 (-35|-35(-35(-35| 28 | 28 | 28 | 28 | 28
28128 (28|28 |28 (-35|-35(-35(-35| 28 | 28 | 28 | 28 | 28
2828 (28|28 |28 (-35|-35|-35|-35| 28 | 28 | 28 | 28 | 28
28128 (28|28 |28 (-35|-35|-35|-35| 28 | 28 | 28 | 28 | 28
-16[-16|-16|-16(-16| 28 | 28 | 28 | 28 |-16{-16|-16(-16|-16| [12|12|12|-9|-9 91-9(12(12|12
-16(-16|-16|-16|-16| 28 | 28 | 28 | 28 |-16{-16|-16(-16|-16| [12]12|12|-9|-9 91-9(12]12|12
-16(-16|-16|-16(-16| 28 | 28 | 28 | 28 |-16(-16|-16|-16|-16| |-16[-16|-16|12 |12 12|12 |-16|-16|-16
-16(-16|-16|-16(-16| 28 | 28 | 28 | 28 |-16(-16|-16|-16|-16| |-16[-16|-16|12 |12 12|12 |-16|-16|-16
-16(-16|-16|-16|-16| 28 | 28 | 28 | 28 |-16(-16|-16|-16|-16| |-16(-16|-16|12 |12 12|12 |-16|-16|-16
rys. 2 rys. 3

-16|-16|-16 | 0 | 0 |12 |12 |12 12| 0 | O |-16|-16|-16

-16|-16|-16| 0 | 0 |12 |12 |12 12| 0 | O |-16|-16|-16

-16|-16|-16| 0 | 0 12|12 |12 12| 0 | O |-16|-16|-16

01010 |-12(-12(12| 12|12 |12 |-12]|-12| 0 | O | O

0]0]0(-12|-12)12 |12 |12|12|-12(-12] O | O | O

12112 |12 |12 | 12 |-15|-15|-15|-15| 12 | 12| 12 | 12 | 12

12112 |12 |12 | 12 |-15|-15|-15|-15| 12 | 12| 12 | 12 | 12

12112 |12 |12 | 12 |-15|-15|-15|-15| 12 | 12| 12 | 12 | 12

12 (121212 | 12 |-15|-15|-15|-15| 12 | 12| 12 | 12 | 12

01010 |-12(-12(12| 12|12 |12 |-12|-12]1 0 | O | O

01010 |-12(-12(12| 12|12 |12 |-12|-12| 0 | O | O

-16|-16|-16| 0 | 0 |12 |12 |12 12| 0 | O |-16|-16|-16

-16|-16|-16| 0 | 0 |12 |12 |12 12| 0 | O |-16|-16|-16

-16|-16|-16( 0 | 0 |12 |12 }12|12| O | O |-16|-16|-16

rys. 4
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http://www.math.uni.wroc.pl/~jwr/trapez
Pochwal sie swoimi rozwigzaniami na Facebooku: facebook. com/IMUWr
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