Lamigléwki i zadania na weekend
W tamigtowkach 855, 856 i 857 oprocz tworze-
nia liczb z podanych cyfr wolno uzy¢ w dowolnej ilo-
Sci pieciu dziatan (dodawanie, odejmowanie, mnoze-
nie, dzielenie, potegowanie), silni, pierwiastka kwa-
dratowego oraz nawiasow dla oznaczenia kolejnosci
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855. Zapisz liczbe 39 uzywajac cyfr 2, 519 (kaz-
dej tylko raz).

856. Zapisz licsbe 74 wzywajac cyfr 0, 1,315 Np 1929 (37/2017)

(kazdej tylko. raz?. ) _ _ Pigtek, 15 wrzesnia 2017 r.
857. Zapisz liczbe 85 uzywajac cyfr 0, 1, 31 5

(kazdej tylko raz).

Zabawy z pierwiastkami i potegami

858. Zapisz wyrazenie

VT—4v344/7143

w postaci liczby catkowitej, utamka nieskracalnego lub pierwiastka kwadratowego z liczby
wymierne;.
859. Jaka cyfra wystepuje bezposrednio po przecinku w rozwinieciu dziesietnym liczby

(1 X \/5)2018 ?

860. Interesuja nas rozwigzania rownania

=92

w liczbach naturalnych m, n wigkszych od 2.
Rozstrzygnij, czy:

a) takie rozwiazania nie istnieja,

b) takie rozwiazania istnieja, ale jest ich skonczenie wiele,

c) takich rozwiazan jest nieskonczenie wiele.
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m

861. Udowodnij istnienie takiej liczby naturalnej k£ wigkszej od 1, ze istnieje co naj-
mniej 2017 par liczb naturalnych m, n wigkszych od 1 spetniajacych réwnanie

(m): =
Rozwigzania zadan 844-854
844. 108=12- (8 + 1) =18- (1 + 2)' (drugie rozwigzanie podal Tomasz Pietrzak)
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845. 109=1/ - +1  846. 110=11-(3+2) 847. 122 = ((VB+1)!—1)1+2
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848. 216=((v8+1)! =12-18 849. 336 = ——
((v8+1)) (e
850. Korzystajac trzykrotnie ze wzoru na réznice kwadratow w postaci
a®—b?
—a—b b#0
o a a+b#
otrzymujemy
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Odpowiedz: Dana w zadaniu liczba jest réwna 3/5.

851. Sposob I: Zauwazmy, ze

3+2v2=(v2£1), V24150,

Wobec tego otrzymujemy
2 2
\/3—2\/§+\/3+2¢§=\/(\/§—1) +\/(\/§+1) —V2-14+V2+1=2-/2=18.
Sposob 1I: Podnoszac dang w tresci zadania liczbe do kwadratu otrzymujemy:

(\/3—2\/§+\/3+2\/§>2: (3-2v2) +2-VI+(3+2v2)=8.

Odpowiedz: Dana w zadaniu liczba jest rowna V8.

852. Zapiszmy dana w zadaniu liczbe w postaci

(14v2)™ = a+5v3,

gdzie a, b sa liczbami catkowitymi dodatnimi. Wéwcezas

(1—\/5)2017:a—b\/§,
skad
(1+\/§)2017+(1_\/§)2017:(14_\/5)2017_(\/5_1)2017:2&

. . . . . . 2017 .
Poniewaz 2a jest liczba catkowita, a liczba (\/5— 1) jest dodatnia, przy czym

2017 1 2017 1 1 1
_1 - S
(va-1) < ( ) RETIN

2 - 92017 0’
) . . L . . 2017 .
wnioskujemy stad, ze w rozwinigciu dziesigtnym liczby (1 + \/5) po przecinku wyste-

)2017

puje cyfra 0 (a nawet wiele zer, jesli oszacowaé (\/_ —1 przez odwrotnos¢ wyzszej

potegi dziesiatki).

853. Nie wynika, np. dla n=k*"1im=4k".(k+1) mamy

mm — kkk+1-(k+1) . (k+ 1)kk-(k+1) —n". (k—i— 1)kk-(k+1) '

Dla zapewnienia nieréwnosci m < 1,01-n wystarczy przyjac¢ k> 100.

854. Przyktadami par liczb (m ,n) spetiajacych réwnanie

()t =
5
m=(k+1)**, n=(k+1)*

oraz
m=(2k)?, n=2k.

Uwaga: Podane rozwigzania wygladaja na wyciagniete "z kapelusza”. Jakkolwiek
sprawdzienie ich poprawnosci sprowadza sie do wykonania automatycznych przeksztal-
cen, to do ich znalezienia trzeba byto uzy¢ jakiego$ rozumowania. Nie zdradzamy tego
rozumowania, gdyz bedzie ono przedstawione w rozwiazaniu zadania 861.

http://www.math.uni.wroc.pl/~jwr/trapez
Pochwal sie swoimi rozwigzaniami na Facebooku: facebook. com/IMUWr




