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862. Zapisz liczbe 32 uzywajac cyfr 2, 71 8 (kaz-
S TRAPEZ

863. Zapisz liczbe 68 uzywajac cyfr 2, 51 5.
864. Zapisz liczbe 91 uzywajac cyfr 2, 3, 41 6 Nr 130 (38/2017)
(kazdej tylko raz). Piatek, 22 wrzesnia 2017 r.

nia liczb z podanych cyfr wolno uzy¢ w dowolnej ilo-
Sci pieciu dziatan (dodawanie, odejmowanie, mnoze-
nie, dzielenie, potegowanie), silni, pierwiastka kwa-
dratowego oraz nawiasOw dla oznaczenia kolejnosci

Zabawy z pierwiastkami i potegami

865. Zapisz wyrazenie

Vo4V /0445

w postaci liczby catkowitej, utamka nieskracalnego lub pierwiastka kwadratowego z liczby
wymierne;.
866. Zapisz wyrazenie

V5—2v6+ /5426

w postaci liczby catkowitej, utamka nieskracalnego lub pierwiastka kwadratowego z liczby
wymierne;j.
867. Rozstrzygnij, czy istniejg liczby catkowite dodatnie m i n spetniajace rownanie
(1+v2)" = (1+2v2)".
868. Interesuja nas rozwigzania rownania
kk = mm
w liczbach naturalnych k, m, n wiekszych od 1.
Rozstrzygnij, czy:
a) takie rozwiazania nie istnieja,

b) takie rozwiazania istnieja, ale jest ich skonczenie wiele,
c) takich rozwiazan jest nieskonczenie wiele.

n"

Rozwigzania zadan 855-861

510
855. 39 =5!—9? 856. 74=50+(3+1)! 857. 85 =

3
858. Sposob I: Zauwazmy, ze

7+4v3=(2£V3)", 24/3>0.

Wobec tego otrzymujemy
2 2
VT—av3+T+4V3= \/(2—\/3) +\/(2+\/§) =2-V3+4+24+3=4.
Sposéb II: Podnoszac dana w tresci zadania liczbe do kwadratu otrzymujemy:

(J7—4\/§+J7+4\/§>2: (7-4v3) +2-VI+ (T+4v3) =16.

Odpouwnedz: Dana w zadaniu liczba jest réwna 4.

859. Zapiszmy dang w zadaniu liczbe w postaci

(14v3)™ —at b3,
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gdzie a, b sa liczbami catkowitymi dodatnimi. Wéwcezas

(1—\/5)2018:a—b\/§7
<1+\/§)2018+(1_\/§>2018:(1_‘_\/5)2018_’_(\/5_1)2018:2&'

. . . . . . 2018 .
Poniewaz 2a jest liczba catkowita, a liczba (\/5— 1) jest dodatnia, przy czym

(\/5_1)2018 _ (1)2018 1 11

2 ~ 92058 ~ 1 S0

2018
wnioskujemy stad, ze w rozwinigciu dziesigtnym liczby (1 + \/5) po przecinku wyste-
)2018

skad

puje cyfra 9 (a nawet wiele dziewiatek, jesli oszacowaé (\/_ —1 przez odwrotnos¢

wyzszej potegi dziesiatki).
860. Wykazemy, ze podane réwnanie
ma nieskonczenie wiele rozwigzan spetniajacych okreslone w zadaniu warunki.
W tym celu dla dowolnej liczby naturalnej k przyjmijmy
m=2%".

Wowczas lewa strona danego w zadaniu rownania sprowadza sie do postaci
k k

2 2
22" i ok. (22" ’ k.52F k o2k k+2k
(22k) _ 2 _ 22k22 -2 _ 22k+2 -2 _ 22k+2

a zatem wystarczy przyjac

mm

Y

n=k+282"
861. Przyjmujac w danym réwnaniu
(m")* =n"
m=n", gdzie w jest liczbg wymierng wieksza od 1, dochodzimy do réwnania
w—1
w n
nv™ =n"" czyli k=
w
Oznaczajac w=1+s/t, gdzie s, t sg liczbami catkowitymi dodatnimi, otrzymujemy
ns/t
k=t- ,
t+s
co przy s =1 przybiera postac
nl/t
k=t- .
t+1

Pozostaje zauwazy¢, ze jezeli t jest dzielnikiem liczby k, to powyzsze réwnanie jest spel-

nione przez
B\

m= ((t+1)-l;>t+l .

Dla uzyskania rozwiazania zadania wystarczy przyjac liczbe k majaca co najmniej 2017
dzielnikow.

http://www.math.uni.wroc.pl/~jwr/trapez
Pochwal sie swoimi rozwigzaniami na Facebooku: facebook. com/IMUWr

co prowadzi do




