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869. Zapisz liczbe 131 uzywajac cyfr 0, 1,319 jAROSLAWA WROBLEWSKIECO

(kazdej tylko raz).
870. Zapisz liczbe 131 uzywajac cyfr 1, 1, 71 9. I R P I ‘ ,Z

871. Zapisz liczbe 131 uzywajac cyfr 1, 7, 71 9.
872. Zapisz liczbe 131 uzywajac cyfr 2, 4, 41 6. Nr 131 (39/2017)
Pigtek, 29 wrzesnia 2017 r.

873. Zapisz liczbe 131 uzywajac cyfr 4, 4, 51 8.
Podaj dwa istotnie rézne rozwiazania.
874. Zapisz liczbe 131 uzywajac cyfr 5, 6 i 6.

z podanych cyfr wolno uzy¢ w dowolnej ilosci pieciu
dziatan (dodawanie, odejmowanie, mnozenie, dziele-
nie, potegowanie), silni, pierwiastka kwadratowego
oraz nawiasow dla oznaczenia kolejnosci dziatan.

Zabawy z pierwiastkami i potegami

875. Zapisz wyrazenie

V11-2v30+ /11 +2v30

w postaci liczby catkowitej, utamka nieskracalnego lub pierwiastka kwadratowego z liczby
wymierne;.
876. Zapisz wyrazenie

V3—2v2+/5—2v6+\/7—4v3

w postaci liczby catkowitej, utamka nieskracalnego lub pierwiastka kwadratowego z liczby
wymierne;.
877. Rozstrzygnij, czy istnieja liczby catkowite dodatnie m, n i k spelniajace rownanie

(1+v3)" = (1+2v3)" (1+3v3)".
878. Wyznaczy¢ wszystkie liczby naturalne k& > 1, dla ktérych réwnanie
(") ="
ma co najmniej jedno rozwiazanie w liczbach naturalnych m, n wickszych od 1.

Rozwigzania zadan 862—868

/&7
862. 32=Vv8-27= 5 863. 68=5/—52 864. 91=1\/V2¥ +/36=2044143

865. Sposob I: Zauwazmy, ze

9+4v5=(V5+2)", V54250,

Wobec tego otrzymujemy
2 2
VI—4v/541/94+4v5 = \/(\/5—2) +\/(\/5+2) =V5-2+V5+2=2-vV/5=1720.
Sposob 1I: Podnoszac dana w tresci zadania liczbe do kwadratu otrzymujemy:

<J9—4\/S+\/9+4\/S>2: (9-4v5) +2 I+ (9+4V5) =20.

Odpowiedz: Dana w zadaniu liczba jest réwna /20.
866. Sposob I: Zauwazmy, ze

5+2v6=(V3+v2)", V34120,
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Wobec tego otrzymujemy
2 2
V5—2v61/5+2v6= [ (V3—v2) +/ (V3+V2)' =VE—vE+V3+V2=2V3=VI2,
Sposob II: Podnoszac dana w tresci zadania liczbe do kwadratu otrzymujemy:

(\/5—2\/6+\/5+2\/6>2= (5-2v6) +2-vI+ (5-2v6) =12.

Odpouwredz: Dana w zadaniu liczba jest réwna /12.
867. Wykazemy, ze réwnanie
(1+v2)" = (1+2v2)
nie ma rozwigzan w liczbach catkowitych dodatnich m i n.
W tym celu przeprowadzimy dowod nie wprost i zatozymy, ze rozwiazanie powyzszego
rOwnania istnieje.
Przejscie do algebraicznego sprzezenia tego réwnania daje
(1-v2)" =(1-2v2)",
co nie moze zachodzi¢, gdyz wobec nieréwnosci

1-v2|<1
1-2v2[>1

lewa strona jest bezwzglednie mniejsza od 1, a prawa bezwzglednie wigksza od 1.
868. Wykazemy, ze podane réwnanie

kR =m™

ma nieskonczenie wiele rozwigzan spetniajacych okreslone w zadaniu warunki.

W tym celu dla dowolnej liczby naturalnej n > 1 przyjmijmy m=n"—1 oraz k=m"™.
Wowczas

oraz

nh

m m m—+1 n"

k?k — (mm)m — ™ — ym — m™
skad wynika, ze kazda tréjka liczb (k, m, n) okreslonych podanymi wyzej wzorami jest
rozwigzaniem réwnania danego w tresci zadania.
Mozna tatwo sprawdzi¢, ze nie wszystkie rozwigzania daja sie uzyska¢ w opisany wyzej
sposob, gdyz rozwigzaniem jest takze tréjka liczb k=5%, m =5, n=3.

Uwaga:
Aby doj$¢ do podanego rozwigzania przyjmujemy k=m!, co sprowadza dane w zadaniu
rownanie do postaci

a to upraszcza si¢ do
Przyjmujac t = m® otrzymujemy
co daje
r+m"=n".

Podana w rozwigzaniu rodzina trojek speliajacych dane w zadaniu rownanie jest
otrzymana dla x =1.

http://www.math.uni.wroc.pl/~jwr/trapez
Pochwal sie swoimi rozwigzaniami na Facebooku: facebook. com/IMUWr




