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879. Zapisz liczbe 14 uzywajac cyfr 5, 81 8. Podaj
dwa istotnie rézne rozwigzania.

880. Zapisz liczbe 74 uzywajac cyfr 1, 4, 4 i 5. Nr 132 (40/2017)

Podaj dwa istotnie rézne rozwigzania. Piatek, 6 pazdziernika 2017 r.

nia liczb z podanych cyfr wolno uzy¢ w dowolnej ilo-
Sci pieciu dziatan (dodawanie, odejmowanie, mnoze-
nie, dzielenie, potegowanie), silni, pierwiastka kwa-
dratowego oraz nawiaséw dla oznaczenia kolejnosci

881. Zapisz liczbe 19 uzywajac cyfr 0, 6, 71 8
(kazdej tylko raz). Podaj trzy istotnie rozne rozwiazania.

Zabawy z pierwiastkami i potegami

882. Zapisz wyrazenie

V2-V3+V243
w postaci liczby catkowitej, utamka nieskracalnego lub pierwiastka kwadratowego z liczby
wymierne;.
883. Rozstrzygnij, czy istniejg liczby catkowite dodatnie m, n i k spetniajace rownanie
m n k
(14v5)" = (24 V5)"+ (3+V5) .
884. Znajdz takie liczby naturalne a, b, ¢, d, e, f wieksze od 1, ze a < c¢ < e oraz
(lb Cd €f
a® =c =e

885. Podaj przyktad takich liczb naturalnych m, n, k, x, y wickszych od 1, ze

(V) =7
oraz .
(¥/n)" = Vk.
Rozwigzania zadan 869878
13! 917
869. 131 = 5—1—0! 870. 131:(1—|—1)7—|—\/§ 871. 131:7

4446 4544
872. 131 = ;L 873. 131 = ;r =\VVV54+8—v4  874.131=+55+6

875. Sposob I: Zauwazmy, ze

1142v30= (V6£V5) VBEV5>0.

Wobec tego otrzymujemy
V1L=2v301142v80 = (V6 - V5) 4/ (VB+v5) =
VB VB4 VB4 VE—2-VE— V.

Sposob 1I: Podnoszac dang w tresci zadania liczbe do kwadratu otrzymujemy:

<\/11—2\/%+\/11+2x/%>2: (11-2v30) +2- VI+ (11+2v30) =24.

OdpowredZ: Dana w zadaniu liczba jest réwna /24.
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876. Zauwazmy, ze

3-2v2=(v2-1), V2-1>0,
5-2V6=(V3-2) . V3—Vv2>0,
7-4v3=(2-v3)’, 2-/3>0.

Wobec tego otrzymujemy

\/3—2¢§+\/5—2¢6+\/7—4\/§=(\/5—1)+(\/§—\/§)+(2—\/§):2—1:1.

Odpounedz: Dana w zadaniu liczba jest réwna 1.

877. Wykazemy, ze réwnanie
m n k
(14v3)" = (1+2v3)"- (1+3V3)
nie ma rozwigzan w liczbach catkowitych dodatnich m, n i k.
W tym celu przeprowadzimy dowod nie wprost i zatozymy, ze rozwiazanie powyzszego
rOwnania istnieje.
Przejscie do algebraicznego sprzezenia tego réwnania daje
m n k
(1-v3)" =(1-2v3)"- (1-3v3)",
co nie moze zachodzi¢, gdyz wobec nieréwnosci
’1—\/§’<1, ‘1—2\/§’>1 oraz ‘1—3\/§’>1

lewa strona jest bezwzglednie mniejsza od 1, a prawa bezwzglednie wieksza od 1.

878. Zapiszmy dane réwnanie jako

m™ =n"

Jezeli dwie potegi sa réwne, to podstawy tych poteg sa potegami tej samej liczby. Mozemy
wiec przyja¢ m =a” oraz n=a¥. Poniewaz m <n, mamy takze x <y, a przy tym a > 1.
Rozwazane réwnanie przyjmuje postaé
azkam — ayay ’
co po zlogarytmowaniu przy podstawie a prowadzi do
rka® =ya?
czyli
kx=ya’".
Dla k=2 powyzsze réwnanie przyjmuje postac
2e =ya’" ",
jednak z uwagi na nieréwnosci x <y oraz 2 < a?~" mamy
20 <ya’" ",

co pokazuje, ze dla k=2 dane w zadaniu rownanie nie ma rozwigzan.
Natomiast w przypadku, gdy k> 2, otrzymujemy rozwigzanie przyjmujac r=a=k—1
oraz y =Fk.

http://www.math.uni.wroc.pl/~jwr/trapez
Pochwal sie swoimi rozwigzaniami na Facebooku: facebook. com/IMUWr




