Lamigléwki i zadania na weekend
W tamigtowkach 893, 894 i 895 oprocz tworze- ’5“:”7 ‘
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nia liczb z podanych cyfr wolno uzy¢ w dowolnej ilo-
Sci pieciu dziatan (dodawanie, odejmowanie, mnoze-
nie, dzielenie, potegowanie), silni, pierwiastka kwa-
dratowego oraz nawiaséw dla oznaczenia kolejnosci
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dziatan. JAROSLAWA WROBLEWSKIEGO

893. Zapisz liczbe 26 uzywajac cyfr 0, 3, 71 7.
894. Zapisz liczbe 34 uzywajac cyfr 0, 3, 71 7. I R PE 2 ,

Podaj dwa istotnie r6zne rozwiazania.

895. Zapisz liczbe 72 uzywajac cyfr 0, 71 7. Nr 134 (42/2017)
Piatek, 20 pazdziernika 2017 r.

Zabawy z pierwiastkami i potegami

896. Zapisz wyrazenie

V2= V34 V4—VI5+1/6—V35+1/8—3v7
w postaci liczby catkowitej, utamka nieskracalnego lub pierwiastka kwadratowego z liczby
wymierne;j.
897. Zapisz wyrazenie

V3—VB+V3+5
w postaci liczby catkowitej, utamka nieskracalnego lub pierwiastka kwadratowego z liczby
wymierne;j.
898. Rozstrzygnij, czy istnieja liczby catkowite dodatnie m, n i k spetniajace rownanie
m n k
(14v7)" = (44 V7)"- (54+V7)
899. Znajdz takie liczby naturalne a, b, ¢, d wigksze od 1, ze a < ¢ oraz
bP ad

a® =c°

900. Znajdz takie liczby naturalne a, b, ¢, d wieksze od 1, ze a < ¢ oraz

Rozwigzania zadan 886—-892 s
rzecie rozwigzanie zadania
886. 198 — 3' . (4' —|— 4+ 5) — (5' — 4' —|— 3) . \/Z — 4' . 3' + 54 podal Wtadystaw Daleczko.

887. 202=v/4- (5° - 41) 888. 273 =3-(4!-4—5)
889. Sposob I: Zauwazmy, ze

2
5 3 5 3
4+V15= [/ =%4/= —+1/= :
Wobec tego otrzymujemy

VaA—VI+ 4+ vI5= (\/g—\/g): <\/§+\/§)2_

Sposob 1I: Podnoszac dang w tresci zadania liczbe do kwadratu otrzymujemy:
2

(J4—¢E+J4+¢1_5> (4= V15)+2-VI+ (4+V15) =10.

OdpowredZz: Dana w zadaniu liczba jest réwna /10.



-2- A=A Pigtek, 20 paZdziernika 2017 1. A=A Trapez 134 (42/2017)

890. Sposob I: Zauwazmy, ze

2
7 5 7 5
V3= (/=% = —44/= :
Wobec tego otrzymujemy

V63546135 = (\/Z_@+ W}ﬁ):

Sposob 1I: Podnoszac dana w tresci zadania liczbe do kwadratu otrzymujemy:

<\/6—\/%+\/6+x/§)2_(6—\/%)+2-\/T+(6+\/£)_14.

OdpowiedZ: Dana w zadaniu liczba jest réwna /14.

891. Wykazemy, ze réwnanie
m n k
(145)" = (1+2v5)"- (1+3v5) (1)
nie ma rozwigzan w liczbach catkowitych dodatnich m, n i k.
W tym celu przeprowadzimy dowod nie wprost i zatozymy, ze rozwiazanie powyzszego
rOwnania istnieje.
Przejscie do algebraicznego sprzezenia tego réwnania daje
m n k
(1-v5)" = (1-2v5)"- (1-3V5)",
co po przemnozeniu stronami przez réwnos¢ (1) prowadzi do réwnania
(—4)™ = (-19)"-(—44)",
ktore nie ma rozwigzan, gdyz dla dowolnych liczb catkowitych dodatnich m, n i k jego
prawa strona jest podzielna przez 19, a lewa nie.
892. Przyjmijmy c=a®. Wowczas
Cd a_aad a1+ad
c =a =a ,
skad wynika, ze b=1+4ad. Podobnie, zaktadajac e =c® dochodzimy do d=1+cf, a za-
tozenie g =e® prowadzi do f =1+eh. Niech a =h=2. Wowczas
c=4, e=256, ¢=2""  [f=513, d=2053, b=4107.

Uwagi: Wnikliwy Czytelnik bez trudu zauwazy, ze powyzsza metoda pozwala udo-
wodni¢ istnienie liczby naturalnej, ktéra mozna przedstawi¢ w postaci m™", gdzie m i n
sg liczbami naturalnymi wigkszymi od 1, na co najmniej 2017 sposobow.

Mozliwa jest modyfikacja powyzszej konstrukeji, co prawda nieco ja komplikujaca,
ale pokazujaca, ze mamy sporo swobody w konstruowaniu rozmaitych rozwigzan. Oté6z
przyjmujac c = a®* otrzymujemy

skad b=Fk+a"-d.

http://www.math.uni.wroc.pl/~jwr/trapez
Pochwal sie swoimi rozwigzaniami na Facebooku: facebook. com/IMUWr




