Lamigléwki i zadania na weekend
W tamigtowkach 901, 902 i 903 oprocz tworze- ’5“:”7 ‘
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nia liczb z podanych cyfr wolno uzy¢ w dowolnej ilo-
Sci pieciu dziatan (dodawanie, odejmowanie, mnoze-
nie, dzielenie, potegowanie), silni, pierwiastka kwa-
dratowego oraz nawiasOw dla oznaczenia kolejnosci
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dziatan. JAROSLAWA WROBLEWSKIEGO

901. Zapisz liczbe 45 uzywajac cyfr 1, 1, 21 7.
902. Zapisz liczbe 82 uzywajac cyfr 0, 0, 51 7. I R P E 2 ,
903. Zapisz liczbe 101 uzywajac cyfr 0, 3, 51 8
(kazdej tylko raz). Nr 135 (43/2017)
Piatek, 27 pazdziernika 2017 r.
Zabawy z pierwiastkami i potegami

904. Zapisz wyrazenie

VAV Va+vT

w postaci liczby catkowitej, utamka nieskracalnego lub pierwiastka kwadratowego z liczby
wymierne;j.
905. Zapisz wyrazenie

V7 -s5v2t {1esv2

w postaci liczby catkowitej, utamka nieskracalnego lub pierwiastka kwadratowego z liczby
wymierne;.
906. Rozstrzygnij, czy istniejg liczby catkowite dodatnie m, n i k spelniajgce rownanie

(5+\/?)m=(4+\/?)”-(1+\/?)k.

Rozwigzania zadan 893—-900

7740!
893. 26 = il 894. 34=VT714+01-37=v3704+7=31.7—7-0!
Trzecie rozwigzanie zadania 894
7' podal Wtadystaw Daleczko.
895. 2= — ‘
70

896. Zauwazmy, ze

2
3 1 3 1
2_ — c_ .= c_ /=
a=(313) 330
5 3 ’ 5 3
4—V15=[/=—4/= ——y/=
().
7 B\ 7 5
6—/35= \[2—\[2 : \@—\/;>0,
9 7 ’ 9 7
8—3V7= \@—\[2 : \@—\@x).
Wobec tego otrzymujemy

V2= VBV VI +V6— 35+ /3 —3vT =
(D () () (- )

Odpowiedz: Dana w zadaniu liczba jest rowna V2.




-2- A=A Pigtek, 27 paZdziernika 2017 1. A=A Trapez 135 (43/2017)

897. Sposob I: Zauwazmy, ze

2
/5 1 5 1
+V5= —44/= —+4/= :
3+v5 ( 5 \/g) , \/g \/;> 0
Wobec tego otrzymujemy

V3—vE+/3+ V5= (ﬁ—ﬁ)l (\/;ﬁ)zz
_\/§_£+ﬁ+ﬁ_2.\/§_m.

Sposob 1I: Podnoszac dana w tresci zadania liczbe do kwadratu otrzymujemy:
2

<\/3—\/5+¢3+\/3> (3-V5)+2-Vi+(3+V5) =10,

Odpowiedz: Dana w zadaniu liczba jest réwna +/10.
898. Wykazemy, ze réwnanie
m n k
(14v7)" = (44V7)" (5+V7) (1)
nie ma rozwigzan w liczbach catkowitych dodatnich m, n i k.

W tym celu przeprowadzimy dowod nie wprost i zatozymy, ze rozwiazanie powyzszego
rOwnania istnieje.

Przejscie do algebraicznego sprzezenia tego réwnania daje
(1-v7)" = (4=vD)"- (5-v7)"
co po przemnozeniu stronami przez réwnos¢ (1) prowadzi do réwnania
(—6)"=9"- 18"
skad
6" =9"-18". (2)
Jednak réwnanie (2) nie ma rozwiazan, gdyz dla dowolnych liczb catkowitych dodatnich
m, n i k jego lewa strona ma w rozkladzie na czynniki pierwsze tyle samo dwodjek,
co tréjek, podczas gdy po prawej stronie wystepuje wiecej trojek niz dwojek.
899. Przyjmijmy c=a*. Wowczas
a4 a.q2d? g l+add
© =a =a ,
skad wynika, ze b’ =1+ ad?, a poniewaz liczba a > 1 moze byé¢ wybrana dowolnie, wy-
starczy zapewni¢ warunki
=1 (mod dd) oraz W>1+4de.
Przyjmujac d =2 oraz b=>5 otrzymujemy a =781 i ¢ =7817%!
900. Przyjmijmy c¢=a*. Wowczas
Cddd a,aaddd a1+addd
c“ =a =a ,
skad wynika, ze W =1 —i—addd, a poniewaz liczba a > 1 moze by¢ wybrana dowolnie,
wystarczy zapewni¢ warunki
W =1 (mod ddd) oraz B> 1447

177 -1

oraz ¢c=a".

Przyjmujac d =2 oraz b=17 otrzymujemy a =

http://www.math.uni.wroc.pl/~jwr/trapez
Pochwal sie swoimi rozwigzaniami na Facebooku: facebook. com/IMUWr




