Lamigléwki i zadania na weekend
W tamigtéwkach 928-933 oprécz tworzenia liczb
z podanych cyfr wolno uzy¢ w dowolnej ilosci pieciu
dzialan (dodawanie, odejmowanie, mnozenie, dziele-
nie, potegowanie), silni, pierwiastka kwadratowego
oraz nawiasow dla oznaczenia kolejnosci dziatan.
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928. Zapisz liczbe 140 uzywajac cyfr 1, 2,315  JAROSLAWA WROBLEWSKIEGO

(kazdej tylko raz).
929. Zapisz liczbe 280 uzywajac trzech czworek.

930. Zapisz liczbe 420 uzywajac cyfr 1, 1, 21 9. Nr 140 (48/2017)
931. Zapisz liczbe 560 uzywajac cyfr 1, 91 9. Piatek, 1 grudnia 2017 r.
932. Zapisz liczbe 700 uzywajac cyfr 3, 5, 71 7.

933. Zapisz liczbe 840 uzywajac cyfr 2, 4 i 8 (kazdej tylko raz).

Zabawy z pierwiastkami i potegami

934. Zapisz wyrazenie

41 -20v3+ /114202
w postaci liczby catkowitej, utamka nieskracalnego lub pierwiastka kwadratowego z liczby
wymierne;.
935. Zapisz wyrazenie

Yo—avs+oravs

w postaci liczby catkowitej, utamka nieskracalnego lub pierwiastka kwadratowego z liczby
wymierne;.
936. Zapisz wyrazenie

V6+2v3+V5+V6—2v3+v5+16+2v3—v5—/6-2v3— 5

w postaci liczby catkowitej, utamka nieskracalnego lub pierwiastka kwadratowego z liczby
wymierne;j.

Rozwigzania zadan 923927

5! 3!
923. 43=E+4!—0!:6-<5+\/¢_1>+0! 924. 44:(16)—1 925. 139=2-V7!4+0!-3

926. Zauwazmy, ze

12-4v2-2V3= (14 v2+v3-V6)". 1424 V3= V6>0,
12+4v2-2v3= (1-v2+v3+V6), 1-VZ+V3+v6>0,
12— 4v/2+2V3= (14 V2 V3+V6)’ . 14+v2— V346> 0,
12+4v2+2v3= (~14V2+V3+V6) ~14+V24 V34160,

Wobec tego otrzymujemy

V12— 4v2 - 2v3 4 V124 4v2 - 2v3 4+ V12— 4v2+ 23— 12+ 4v2+ 2v/3 =
= (1+v2+4 V3= V6)+ (1-v2+V3+v6) + (1+ V2 -3+ V6) -

—(~1+v2+V3+V6) =4.

OdpouwredZz: Dana w zadaniu liczba jest réwna 4.



-2- A=A Pigtek, 1 grudnia 2017 r. A=\ Trapez 140 (48/2017)

927. Przyjmujac d =NWD(m, n, k) oraz a=m/d, b=n/d i c=k/d otrzymujemy
odpowiednio
m=ad, n=bd oraz k=cd.

Woéwezas dane w zadaniu roéwnanie
m™.-n" = k"

przyjmuje kolejno postac
(ad)ad . (bd)bd — (Cd)cd 7

CLad . bbd . daderd — Ccd . dcd

aa.bb'daer:Cc'dc’

C

da+b—c: c
a®-bb’
d_< © >1/(a+bc)
- \ae-bb '

Podstawienie
p=2'—1, a=p? b=(p+1)*=2% oraz c=2p(p+1),
gdzie t jest liczba naturalng wieksza od 1, prowadzi do
CC

= 92 (p+1) 20 9= 20(pH]) — 2 9=21(p+1)  920(pH1) — 20 9(20=20) (pH1) — 2. 92+t —2-2t)2"

— 92p(p+1) .p2p(p+1)—2p2 (p+ 1)2p(p+1)—2(p+1)2 — 92p(p+1) - (p+ 1)—2(p+1) -

oraz a+b—c=1. W konsekwencji
d— p2p . 2(2f+1—2—2t)~2t ‘

Otrzymalismy wiec nastepujaca rodzine rozwiazan:

m = ad :p2p+2 . 2(2t+1—272t)-2t ’ n— bd _ p2p . 22t+(2t+17272t)-2t

?
t+1_o_ 94\ .ot
k—=cd p2p+1_2t+1+(2 2 2t)2’

gdzie p=2t—1, a t przebiega liczby naturalne wicksze od 1.

Uwaga: W ponizszej tabeli przytaczamy rozwiazania odpowiadajace t =2,3,4,5.

b c m n k

9 16 24 28.38 212.36 211.37 = 4478976

49| 64| 112| 284716 | 270,714 | 968,715 — 140, (34 cyfry)
225| 256 | 480 | 2%52.15%2 | 2360.15%0 | 93571531 — 844 . (144 cyfry)
061 | 1024 | 1084 | 21664.3164 | 916743162 | 916703163 — 474 (597 cyfr)

http://www.math.uni.wroc.pl/~jwr/trapez
Pochwal sie swoimi rozwigzaniami na Facebooku: facebook. com/IMUWr
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