Lamigltéwki i zadania na SWiQta ARNAANY,
W tamigtéowkach 949-954 oprocz tworzenia liczb "‘“"” ‘
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949. Zapisz liczbe 126 uzywajac cyfr 1,215 (kaz-  jAROSL AW}JIAg WROBLEWSI?IEGYO

dej tylko raz).
950. Zapisz liczbe 840 uzywajac cyfr 8,319 (kaz-

dej tylko raz).
951. Zapisz liczbe 1331 uzywajac cyfr 1, 3, 31 0. P]:Iqlizel} 42:;) ggi)}n{azgl]l-z 2

952. Zapisz liczbe 2401 uzywajac cyfr 2, 4, 01 0.
953. Zapisz liczbe 2187 uzywajac cyfr 2, 1, 8 i 6 (kazdej tylko raz).
954. Zapisz liczbe 2197 uzywajac cyfr 2, 1, 91 6 (kazdej tylko raz).

z podanych cyfr wolno uzy¢ w dowolnej ilosci pieciu
dzialan (dodawanie, odejmowanie, mnozenie, dziele-
nie, potegowanie), silni, pierwiastka kwadratowego
oraz nawiasow dla oznaczenia kolejnosci dziatan.

Zabawy z pierwiastkami i potegami

955. Zapisz wyrazenie

5-3v3+ 5433

w postaci liczby catkowitej, utamka nieskracalnego lub pierwiastka szesciennego z liczby
wymierne;j.
956. Niech k bedzie liczba naturalng wigksza od 1. Udowodnij, ze istniejg takie liczby

naturalne m, n wicksze od 1, ze
k

m" =n"
957. Udowodnij istnienie nieskonczenie wielu liczb naturalnych k wiekszych od 1, dla
ktorych istnieja co najmniej 2 pary liczb naturalnych m, n wiekszych od 1 spetniajacych
roOwnanie

Rozwigzania zadan 943-948
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946. Sposob I: Zauwazmy, ze
3
7 3
2V/7+3v3 = (é—i \/_> .

Wobec tego otrzymujemy
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Sposob 11: Oznaczajac przez x dang w tredci zadania liczbe i podnoszac ja do szescianu
otrzymujemy:

3

x3_<€’/2x/7—3\/§+ \?/2\/?+3\/§)
= (2v7-3v3) +3- VT- (V2v7-3v3+ V2vT+3v3) + (2vT+3v3) =4v/7+ 30
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Szukana wartosé liczby z spelnia wigc rownanie
2 =3z —4V7=0.
Zauwazmy, ze réwnanie to jest spelnione przez z = +/7, a ponadto
2 — 30— 47 = (x—ﬁ) . <x2+ﬁx+4> ,
gdzie tréjmian kwadratowy w drugim nawiasie nie ma rzeczywistych miejsc zerowych.
Odpowied?: Dana w zadaniu liczba jest réwna /7.
947. Podnoszac stronami do sze$cianu dane w zadaniu réwnanie
m"en" =k
otrzymujemy
k3
mBm.nE‘m: (/{Z3> 7 (1)
co jest rownowazne réwnaniu

z dodatkowym zatozeniem, ze K jest szeScianem liczby caltkowite;j.
Samo réwnanie (2) ma rodzing rozwiazan

m=237, n=q-37, K=¢q-39",
ktore prowadza do rozwigzan
m=37, n=gq-37, k3 =q-3771
rownania (1), o ile ¢ jest postaci 9p® (przy dowolnym p) lub postaci p*, gdzie p=2 (mod 3).
W konsekwencji otrzymujemy nastepujace dwie rodziny rozwiazan réwnania (1):

m:3p3, n:p3-3p3, k:p-S(p3+1)/3, (q=p* p=2 (mod 3))
m=23%" n=p®-3%"+2 k=p-3%°+1 (q=9p%)
Oprocz tego istnieje tez wiele innych rozwiazan, na przyktad:
m=n =16, k=4,
m=n=>5", k=52,
m=2" n=2%, k=27,
m=2".5% " n=2%.5"  k=2".5%,
m=52.71, n=52. 714 k=577,
m = 2376.191192, n—2%2.191'91 L —9126 19164

948. Réwnanie
m"-n™ = k"

jest spelnione przez
m=p’, n=k=p’,
gdzie p jest liczbg naturalng wicksza od 1.

Inna rodzina rozwigzan to
m=(p 1) = (e k= (e

http://www.math.uni.wroc.pl/~jwr/trapez
Pochwal sie swoimi rozwigzaniami na Facebooku: facebook. com/IMUWr




