Lamigltéwki i zadania na Nowy Rok ’5“="7‘

W tamigtowkach 958975 oprocz tworzenia liczb ‘ "‘ "

z podanych cyfr wolno uzy¢ w dowolnej ilosci pieciu
dziatan (dodawanie, odejmowanie, mnozenie, dziele- /. ” ‘ ) ‘ “ 7\
nie, potegowanie), silni, pierwiastka kwadratowego 'H“A"!“g"x‘
oraz nawiasow dla oznaczenia kolejnosci dziatan. N , ,
utorski Tygodnik Matematyczny
958. Zapisz liczbe 33 uzywajac cyfr 2, 0, 11 8 JAROSLAWA WROBLEWSKIEGO
(kazdej tylko raz). T R A P E Z
959. Zapisz liczbe 39 uzywajac cyfr 2, 0, 11 8
(knidej tylko raz). Nr 144 (52/2017)
960. Zapisz liczbe¢ 45 uzywajac cyfr 2, 0, 11 8  Pigtek, 29 grudnia 2017 r.
(kazdej tylko raz).
961. Zapisz liczbe 55 uzywajac cyfr 2, 0, 1 1 8 (kazdej tylko raz).

962. Zapisz liczbe 89 uzywajac cyfr 2, 0, 1 i 8 (kazdej tylko raz).
963. Zapisz liczbe 109 uzywajac cyfr 2, 0, 1 1 8 (kazdej tylko raz).
964. Zapisz liczbe 252 uzywajac cyfr 2, 0, 1 i 8 (kazdej tylko raz).
965. Zapisz liczbe 266 uzywajac cyfr 2, 0, 11 8 (kazdej tylko raz).
966. Zapisz liczbe 380 uzywajac cyfr 2, 0, 1 i 8 (kazdej tylko raz).
967. Zapisz liczbe 440 uzywajac cyfr 2, 0, 1 i 8 (kazdej tylko raz).
968. Zapisz liczbe 990 uzywajac cyfr 2, 0, 1 i 8 (kazdej tylko raz).

969. Zapisz liczbe 1025 uzywajac cyfr 2, 0, 1 i 8 (kazdej tylko raz).
970. Zapisz liczbe 1260 uzywajac cyfr 2, 0, 11 8 (kazdej tylko raz).
971. Zapisz liczbe 1320 uzywajac cyfr 2, 0, 1 i 8 (kazdej tylko raz).
972. Zapisz liczbe 1919 uzywajac cyfr 2, 0, 11 8 (kazdej tylko raz).
973. Zapisz liczbe 2017 uzywajac cyfr 2, 0, 1 i 8 (kazdej tylko raz).
974. Zapisz liczbe 5000 uzywajac cyfr 2, 0, 11 8 (kazdej tylko raz).
975. Zapisz liczbe 8100 uzywajac cyfr 2, 0, 1 i 8 (kazdej tylko raz).

Zabawy z pierwiastkami i potegami

976. Zapisz wyrazenie

V11-5v5+ {1145v5

w postaci liczby catkowitej, utamka nieskracalnego lub pierwiastka catkowitego stopnia
z liczby wymiernej.
977. Udowodnij, ze réwnanie
k2 [2

m" =n"

ma nieskoniczenie wiele rozwiazan w liczbach naturalnych m, n, k, ¢ wigkszych od 1,
spetniajacych warunek k # /.

Rozwigzania zadan 949-957

949. 126 =5!+ (1+2)! 950. 840 = (3))!+ (8 —/9)!

951. 1331 =1/((31—0)1+ 1) 952. 2401 = ((2-+0!)! +01)*

6 8—1
953. 2187 = \/(241)8+6 = (2> 954. 2197 = (6-2+1)"?



-2- LA Pigtek, 29 grudnia 2017 r. LA Trapez 144 (52/2017)

955. Sposob I: Zauwazmy, ze

10£6v3=(1£V3)".

Wobec tego otrzymujemy

3 3
10-6v/3  3/10+6v3 3 (1-v3) 3/ (1+V3
5’/5—3\/§+\3/5+3\/§=\?/ 2\/_+§’/ +2 V3 _ J ( 5 ) + ( 5 ) =
1— 1 2
V2 V2
Sposob 11: Oznaczajac przez x dana w tredci zadania liczbe i podnoszac ja do szescianu
otrzymujemy:

x3=<%—3\/§+\?/5+3\/§)3=
= (5-3V3)+3- V-2 (3/5—3¢§+ %+3¢§>+(5+3¢§) =10-3-V2-z.

Szukana wartos¢ liczby z spetnia wiec réwnanie
3
2 4+3-V2-2-10=0.
Poniewaz lewa strona powyzszego rownania zalezy rosnaco od x, rownanie to ma co naj-

wyzej jedno rozwigzanie rzeczywiste. Pozostaje zauwazy¢, ze rownanie to jest spetnione
3
przez x = \/Z_l

Odpowied?: Dana w zadaniu liczba jest réwna /4.

956. Przyktadem pary liczb (m ,n) spelniajacej réwnanie

nk

m" =n""
jest
m=(k+1)"", n=k+1.

957. Podstawiajac m=n"" w danym réwnaniu
k

m" =n"
otrzymujemy
O :
skad
k=n'—t.

Jezeli k42 jest kwadratem liczby catkowitej, to oprocz rozwigzania podanego w poprzed-
nim zadaniu (odpowiadajacego t =1) istnieje rozwiazanie odpowiadajace t =2, a miano-

wicie
2
n=vVk+2, m=n" =nkt?,

Ogolniej, jesli dla pewnego t > 1 liczba /k+t jest catkowita, to dane réwnanie jest
spetnione przez
n=vk+t, m=n" =nFtt.

http://www.math.uni.wroc.pl/~jwr/trapez
Pochwal sie swoimi rozwigzaniami na Facebooku: facebook. com/IMUWr




