Lamigléwki i zadania na weekend
W tamigtowkach 978, 979 i 980 oprdcz tworze-
nia liczb z podanych cyfr wolno uzy¢ w dowolnej ilo-
Sci pieciu dziatan (dodawanie, odejmowanie, mnoze- % ”" % ““ %
nie, dzielenie, potegowanie), silni, pierwiastka kwa-
drz;towego or’azp na?v%iaséw c)lia ozrialgzenia kolejnosci
dziatan. JAROSLAW%A WROBLEWSKYIEGO

978. Zapisz liczbe 844 uzywajac cyfr 3,417 (kaz- ‘ I ‘ AP I | : f Z
dej tylko raz).

979. Zapisz liczbe 944 uzywajac cyfr 3,4i7 (kaz- Nr 145 (1 / 2018)
dej tylko raz). Pigtek, 5 stycznia 2018 r.
980. Zapisz liczbe 1681 uzywajac cyfr 3, 41 7
(kazdej tylko raz).

Zabawy z pierwiastkami i potegami
981. Zapisz wyrazenie

\/15+\/88+48\/§+\/15+\/88—48\/§+\/15—\/88+48\/§—\/15—\/88—48\/5

w postaci liczby catkowitej, utamka nieskracalnego lub pierwiastka kwadratowego z liczby
wymierne;.

982. Udowodnij, ze rownanie
m"-n™ = k¥

ma nieskonczenie wiele rozwigzan w liczbach naturalnych m < k <n wigkszych od 1.

Rozwigzania zadan 958-977
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976. Sposob I: Zauwazmy, ze

176805 = (1+£V5) .

Wobec tego otrzymujemy
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-2- LA Pigtek, 5 stycznia 2018 r. A=\ Trapez 145 (1/2018)

Sposob 1I: Oznaczajac przez x dang w tresci zadania liczbe i podnoszac ja do potegi
piatej korzystajac ze wzoru

(a+b)>=a’+b°+5-ab- (a* +2a%b+2ab* +b°) = a” + 5"+ 5-ab- (a+b) - (> + ab+1*) =
=a’+b°+5-ab-(a+b)- ((a+b)*—ab)

otrzymujemy:

5

m5:(\5/11—5\/€+\711+5\/5>
:(11—5x/5)+(11+5\/5)+5-€’/—_4-a;-(xQ—é/—_4)=22—5-\5/1-x-(:c2+ E’/ZL) -
=22-5-V4.-2°~5-V16-2.

Szukana wartosé liczby z spelnia wigc rownanie
5 5
245 V423 +5-V16-2—-22=0.
Poniewaz lewa strona powyzszego rownania zalezy rosnaco od x, rownanie to ma co naj-

wyzej jedno rozwigzanie rzeczywiste. Pozostaje zauwazy¢, ze rownanie to jest spetnione
przez = v/2.

Odpowiedz: Dana w zadaniu liczba jest réwna 2.

977. Podstawiajac m =n" w danym réwnaniu

m" =n"
otrzymujemy
nk2+1 a2
=n ,
czyli
K4+1=n-0?,
skad
k1
=~

Przyjmujac ¢ =5 oraz k=25t+7, gdzie t jest liczba catkowita nieujemna, dostajemy

(25t47)+1  625t°+14-25t+49+1
25 B 25

Przyktadowe rozwiazanie otrzymane dla ¢t =0 jest nastepujace:

n=2, m=4, k=7, [(=5.

=25t2 + 14t +2.
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m oraz n

Inne rodziny rozwiazan (nie wszystkie, rzecz jasna) otrzymamy przyjmujac:

(=5 oraz k=25t—T7, t>1,

(=13 oraz k=169t+70, t>1 oraz t=0, £=+,
(=17 oraz k=289t+38, t>1 oraz t=0, £t=+,
(=29 oraz k=841t+41, t>1 oraz t=0, £=+4.

http://www.math.uni.wroc.pl/~jwr/trapez
Pochwal sie swoimi rozwigzaniami na Facebooku: facebook. com/IMUWr



