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989. Zapisz liczbe 7 uzywajac trzech czworek. A

990. Zapisz liczbe 28 uzywajac cyfr 2, 31 3. T R_, P E Z

991. Zapisz liczbe 39 uzywajac cyfr 4, 719 (kaz- Nr 147 (3/2018)
dej tylko raz). Pigtek, 19 stycznia 2018 r.

nia liczb z podanych cyfr wolno uzy¢ w dowolnej ilo-
Sci pieciu dziatan (dodawanie, odejmowanie, mnoze-
nie, dzielenie, potegowanie), silni, pierwiastka kwa-
dratowego oraz nawiasoOw dla oznaczenia kolejnosci

Srodki ciezkosci
Reguly zabawy ze srodkami ciezkosSci:
W celu rozwigzania zadania mozemy dowolnie rozmieéci¢ dowolne masy punktowe. Srodek ciezkosci dwéch mas
punktowych lezy na odcinku taczacym punkty, w ktérych umieszczone sa te masy, w odlegtosciach odwrotnie
proporcjonalnych do poszczegdlnych mas. Polozenie Srodka cigzkosci uktadu kilku mas nie zmieni sig, jesli pewne

dwie z tych mas przesuniemy do $rodka ciezkosci obu mas.

992. Udowodnij, ze w dowolnym tréjkacie srodkowe przecinaja si¢ w jednym punkcie.
W jakiej proporcji sa one dzielone przez punkt przeciecia?
Wazenie monet
Regutly wazenia monet na wadze szalkowe;:

Waga ma dwie szalki. W jednym wazeniu na kazda szalke mozemy potozy¢ dowolna liczb¢ dowolnie wybranych

monet. Waga wskaze, na ktorej szalce jest wiekszy ciezar albo wskaze, ze masy monet na obu szalkach sg rowne.

993. Mamy trzy identycznie wygladajace monety. Wiemy, ze jedna z tych monet jest
falszywa (1zejsza od prawdziwych). Jak przy pomocy jednego wazenia na wadze szalkowej
wykry¢ monete falszywa?

994. Mamy dziewie¢ identycznie wygladajacych monet. Wiemy, ze jedna z tych mo-
net jest fatszywa (lzejsza od prawdziwych). Jak przy pomocy dwoch wazen na wadze
szalkowej wykry¢ monete falszywa?

Rozwigzania zadan 983-988
983. 399 =4°—51 984. 576 =6"—6!=6!—6-4! 985. 1347=+9!-5+9
986. Sposob I: Zauwazmy, ze

9
1
38+ 175 = <2i\f> .
Wobec tego otrzymujemy

3/38—17\/5+f738+17f:9«;—\§> +ﬂ<;+\§> :1—\/3+;+\/3=1.

Sposob II: Oznaczajac przez x dana w tresci zadania liczbe i podnoszac ja do szeScianu
otrzymujemy:

3

x3:<§’/38—17\/3+ 5738+17x/5>
3 9 9 9 9
= /38—17V5+3-v/—1- (\/38—17\/5+ \/38+17\/5>+\/38+17\/5:y—33:7

gdzie

y:§”/38—17\/5+%8+17\/§.
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Podniesienie powyzszej rownosci stronami do sze$cianu daje

Y = <§/38—17\/5+ {)’/38+17¢5>3:

— (38— 175) +3- 1. (\3/38—17\/5+ f’/38+17\/5) +(38+17V5) =76 -3y,
skad

P+ 3y—T76=0.
Poniewaz lewa strona powyzszego rownania zalezy rosngco od y, réwnanie to ma co naj-
wyzej jedno rozwigzanie rzeczywiste. Zauwazmy, ze rOwnanie to jest spetnione przez y=4.
Wobec tego szukana wartos$c¢ liczby x spetnia réwnanie

3 +32x-4=0.
Poniewaz lewa strona powyzszego rownania zalezy rosnaco od x, rownanie to ma co naj-
wyzej jedno rozwiazanie rzeczywiste. Pozostaje zauwazy¢, ze rownanie to jest spelnione
przez x = 1.

OdpowiedZ: Dana w zadaniu liczba jest rowna 1.

987. Przyjmijmy a = 2° oraz ¢ =2". Wowczas dane w zadaniu roéwnanie

o = -
przybiera postaé
281)23 — 2td2t ’
czyli
sb® =td* .
Przyjmujac s =1 otrzymujemy
b? = td*

co ma rozwigzanie, o ile ¢ jest kwadratem liczby catkowitej. Niech wiec t =4, co prowadzi
do réwnania
b =4d'° .
Przy d=2 otrzymujemy b=>512, a ponadto z wczesniejszych zalozen wynika a=21 c=16.
W konsekwencji otrzymujemy réwnosé
25122 -1 6216

988. Rozumujac jak w zadaniu poprzednim z dodatkowym zatozeniem e =2* docho-
dzimy do
b =4d" =uf*,
co dla u=2" daje
b2 — 4416 — 918, f2218 .
Przyjmujac f =2 otrzymujemy kolejno:

2218_4 2218_1

d=2" , b=2F , a=2, c=16, e=2
Nietrudno sprawdzi¢, ze wowczas

218

a c e

http://www.math.uni.wroc.pl/~jwr/trapez
Pochwal sie swoimi rozwigzaniami na Facebooku: facebook. com/IMUWr




