Yamigléwki i zadania na dlugi weekend "“x""

W tamigtowkach 1365, 1366 i 1367 oprocz two- “‘"""
rzenia liczb z podanych cyfr wolno uzyé¢ w dowol- ’ ‘ ‘ ‘
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nej ilodci pieciu dziatan (dodawanie, odejmowanie,
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mnozenie, dzielenie, potegowanie), silni, pierwiastka
kwadratowego oraz nawiasow dla oznaczenia kolej-
nosci dziatan. JAROSLAWA WROBLEWSKIEGO
1365. Zapisz liczbe 188 uzywajac cyfr 1, 1, 21 9. T RAP E Z
1366. Zapisz liczbe 188 uzywajac cyfr 2,2, 51 7.
1367. Zapisz liczbe 188 uzywajac cyfr 4,417. Nr 188 (44/2018)
Sroda, 31 pazdziernika 2018 r.

Tozsamosci i nieré6wnosci

Dane sg takie liczby rzeczywiste x, y, ze x+y=s oraz xy=p. Wyraz podane wyrazenie
przy pomocy s i p.
1368. 2% +4> 1369. 2° +¢°

Roz16z podane wyrazenie na iloczyn dodajac i odejmujac odpowiednie wyrazenie i ko-
rzystajac ze wzoru na réznice kwadratéw (w pierwszym zadaniu ujawniona jest cze$é
rachunkéw).

1370. o' +dyt =o'+ 2%y Ayt — Pt = (. P=(... ... P=(...... Yo(eennn. )
1371. o' 427y +y' 1372, o' — 72y +y 1373. o' — 12072 + dy*
1374. z* —1322%y% +4y*

Udowodnij, ze dla zadnej liczby catkowitej dodatniej n podana liczba nie jest kwa-
dratem liczby catkowitej.

1375. n’+n+1 1376. n®+4n+7 1377. n®>+6n+7 1378. n’+6n+11

Rozwigzania zadan 1358-1364

7'+9

1358. 187=17-v/5!+40! 1359. 187 = 33

8!
1360. 187:35—@:65-3—8

1361. Wyznacz wszystkie pary liczb rzeczywistych z, y, dla ktérych spetnione jest réwnanie
2242y = 22”4+ 2% + 1.
Korzystajac z nieréwnoéci 2ab < a?+b* dla a =2z i b=1 otrzymujemy nier6wnosé
4o <4Ax*+1, (1)
w ktorej rownosé zachodzi wtedy i tylko wtedy, gdy 2z =1.
Korzystajac z nieréwnosci 2ab < a?+b* dla a =2y i b=1 otrzymujemy nieréwnosé
dy<4y’+1, (2)
w ktorej rownosé zachodzi wtedy i tylko wtedy, gdy 2y =1.
Dodajac stronami nieréwnosci (1) i (2), a nastepnie dzielac stronami ich sume przez 2,
otrzymujemy nierownosé
20+ 2y =22 +2y* +1,
w ktorej rownosé zachodzi wtedy i tylko wtedy, gdy 2x =11 2y =1.
Zatem jedyne rozwigzanie danego w zadaniu réwnania to z =y =1/2.
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1362. Udowodnij, ze nieréwnosé
2xy—|—2m2y < zt 4 22 —|—2y2
jest prawdziwa dla kazdych liczb rzeczywistych z i y. Kiedy zachodzi rownosé?
Korzystajac z nieréwnosci 2ab < a? +b* dla a = i b=y otrzymujemy nieréwnosé
20y <2’ +y°, (3)
w ktorej rownosé zachodzi wtedy i tylko wtedy, gdy = =1y.
Korzystajac z nieréwnosci 2ab < a?+b? dla a =22 i b=y otrzymujemy nieréwnosé
2%y <a'+y°, (4)
w ktérej réwnosé zachodzi wtedy i tylko wtedy, gdy 2% =y.
Dodajac stronami nieréwnosci (3) i (4) otrzymujemy nieréwnosé dang w tresci zada-
nia.
Réwnosé zachodzi wtedy i tylko wtedy, gdy v =vy i 2% =y, czyli dla x =y =0 oraz
r=y=1.

Wyznacz wszystkie pary liczb rzeczywistych x, y, dla ktérych spelnione jest podane rownanie.

1363. 4zy+ 2x2y =z* + 427 —|—2y2
Korzystajac z nieréwnodci 2ab < a? +b* dla a = 2x i b=y otrzymujemy nieréwnosé
Aoy <4da® 497, (5)
w ktorej rownosé zachodzi wtedy i tylko wtedy, gdy 2z =1y.
Korzystajac z nieréwnosci 2ab < a?+b* dla a =22 i b=y otrzymujemy nieréwnosé
20%y <a'+y?, (6)
w ktérej réwnosé zachodzi wtedy i tylko wtedy, gdy 2% =y.
Dodajac stronami nieréwnosci (5) i (6) otrzymujemy nieréwnosé
Aoy 4222y < ot 4+ 42?2 + 247,
w ktérej réwnosé zachodzi wtedy i tylko wtedy, gdy 2z =1y i 2° =y, skad musi by¢ 2z =22,
czyli x =0 lub x =2.
Zatem dane w zadaniu rownanie ma dwa rozwiazania: rt =y =0 oraz xt =21 y=4.

1364. 62° + 6y = z* +182° —|—y2
Korzystajac z nieréwnosci 2ab < a? +b* dla a = x? i b= 3z otrzymujemy nieréwnoséé
62° <zt +92%, (7)
w ktorej réwnosé zachodzi wtedy i tylko wtedy, gdy 22 = 3.
Korzystajac z nieréwnoéci 2ab < a?+b? dla a =3z i b=y otrzymujemy nieréwnosé
67y <97+, (8)
w ktorej rownosé zachodzi wtedy i tylko wtedy, gdy 3z =1y.
Dodajac stronami nieréwnosci (7) i (8) otrzymujemy nieréwnosé
62° +6xy < '+ 1822 4192,
w ktérej réwnosé zachodzi wtedy i tylko wtedy, gdy 2% =3x i 3x =v, skad na podstawie
pierwszej réwnosci dostajemy x =0 lub x =3.
Zatem dane w zadaniu rownanie ma dwa rozwiazania: r =y=0oraz =31 y=09.

http://www.math.uni.wroc.pl/~jwr/trapez
Pochwal sie swoimi rozwigzaniami na Facebooku: facebook. com/IMUWr




