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1395. Zapisz liczbe 191 uzywajac cyfr 0, 51 7
(kazdej tylko raz).

}gg‘; ;ap?sz }E‘? g} uzywajac Cyf ; égg Nr 191 (47/2018)
- AAPISZ HEZDE TIL UZYWAJAC €9, B, D10 piatek, 23 listopada 2018 r.

rzenia liczb z podanych cyfr wolno uzy¢ w dowol-
nej ilodci pieciu dziatan (dodawanie, odejmowanie,
mnozenie, dzielenie, potegowanie), silni, pierwiastka
kwadratowego oraz nawiasow dla oznaczenia kolej-

Tozsamosci i nieré6wnosci

1398. Udowodnij, ze dla kazdej liczby catkowitej n > 2 zachodzi nieréwnos¢é

1\? 5
(1+) <1l+4+-.
n n

1399. Udowodnij, ze dla kazdej liczby catkowitej n > 4 zachodzi nieréwnosé

1\? 4
(11 <ae
n n
Wyznacz wszystkie liczby catkowite dodatnie n, dla ktérych podana nieréwnosé jest

prawdziwa.

1400. n*+n < 100 1401. n*+n3 <1000
Podziaty figur

1402. Podziel trojkat o katach 30°, 60° i 90° na dwa trjkaty réwnoramienne (trojkat
réwnoboczny uwazamy za szczegblny przypadek trojkata réwnoramiennego).

1403. Podziel trojkat o katach 13°, 77° i 90° na dwa tréjkaty rownoramienne.
Rozwigzania zadan 1386-1394

((4H)*—6

1386. 190=2-(41-4—1) 1387. 190= —6%—41-2=64-3-2=32-6—+/4

1388. 190 =4!-8—-2

Wyznacz wszystkie liczby catkowite dodatnie n, dla ktérych podana liczba jest szescianem liczby catkowite;.
1389. n®+n’+n+1
Poniewaz liczba n jest dodatnia, zachodzg nieréwnosci
nd<nP4+n?+n+1<n®+3n*+3n+1,
czyli
nd<n®+nitn+1<(n+1)>°.
Skoro dana w zadaniu liczba lezy pomiedzy szescianami dwéch kolejnych liczb catkowi-

tych, sama nie moze by¢ szescianem.
Odpowiedz: Nie istnieje liczba n spelniajaca warunki zadania.

1390. »*+n’+3n+5
Poniewaz liczba n jest dodatnia, zachodzg nieréwnosci
nd<nd+n?+3n+5<n®+6n2+12n+38,
czyli
nd<n®+n*+3n+5<(n+2)>.
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Skoro dana w zadaniu liczba lezy pomiedzy szescianami liczb n i n+2, moze by¢ sze-
$cianem tylko wtedy, gdy jest réwna (n+1)3. Wowczas
n*+n*+3n+5=(n+1)>=n>+3n+3n+1,
czyli n? =2, co nie jest spetnione dla zadnej liczby catkowitej n.
Odpowiedz: Nie istnieje liczba n spetlniajaca warunki zadania.

1391. »’+3n° +2n+8
Poniewaz liczba n jest dodatnia, zachodza nieréwnosci
n® <n®+3n*+2n+8<n’+6n’*+12n+8,
czyli
n*<n+3n’+2n+8< (n+2)>.
Skoro dana w zadaniu liczba lezy pomiedzy szeScianami liczb n i n+ 2, moze by¢ sze-
Scianem tylko wtedy, gdy jest réwna (n+1)3. Wowczas
n®+3n°+2n+8=(n+1)>=n’+3n*+3n+1,

czylin="7.

Odpowiedz: Jedyna liczba spetliajgca warunki zadania jest n=7.

1392. »®+9n° +26n+64

Poniewaz liczba n jest dodatnia, zachodzg nieréwnosci

n+6n2+12n+8 < nd+9n?+26n+64 < n’+12n?+48n+64,
czyli
(n+2)? <n®+9n?+26n+64 < (n+4)°.
Skoro dana w zadaniu liczba lezy pomiedzy szescianami liczb n+2 i n+4, moze by¢
szescianem tylko wtedy, gdy jest réwna (n+3)3. Wowczas
n3 +9n?+26n+64= (n+3)* =n®+9n*4+27n +27,

czyli n=37.

Odpowiedz: Jedyna liczba speliajaca warunki zadania jest n=37.

1393. Udowodnij, ze dla kazdej liczby calkowitej dodatniej n zachodzi nieréwnosé

1 3
(145) >142.
n n

Poniewaz liczba n jest dodatnia, po zastosowaniu wzoru na szescian sumy mozemy
dokonaé¢ nastepujacego szacowania:

1\? 3 3 1 3 3
<1+) =1+ -+ S+—>1+-+04+0=1+"-.
n n n n n n

1394. Udowodnij, ze dla kazdej liczby calkowitej dodatniej n zachodzi nieréwnosé
7

1 3
(1 + 7) <14-—.
n n
Poniewaz n > 1, czyli n <n? oraz n<n?, po zastosowaniu wzoru na sze$cian sumy
mozemy dokonaé¢ nastepujacego szacowania:

N 303 13 3 1 7
<1+> T S
n n n n n

http://www.math.uni.wroc.pl/~jwr/trapez
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