
ANALIZA MATEMATYCZNA 3. LISTA ZADA� NR 9c
CA�KI PODWÓJNE � POLA POWIERZCHNI DWUWYMIAROWYCH

• Pole powierzchni wykresu funkcji f(x, y), okre±lonej na dziedzinie D jest równe caªce podwójnej
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1. Wyznaczy¢ pola nast¦puj¡cych powierzchni

• bryªy D = {(x, y, z) ∈ R3 : 0 ≤ z ≤ 9− x2 − y2},
• cz¦±ci paraboloidy z = 9− x2 − y2 le»¡cej nad pªaszczyzn¡ z = 5,

• cz¦±ci sfery x2 + y2 + z2 = 16 le»¡cej w cylindrze x2 − 4x+ y2 = 0,

• cz¦±ci powierzchni z = x2 le»¡cej nad trójk¡tem o wierzchoªkach (0, 0, 0), (1, 0, 0) i (1, 1, 0).

2. Wyznaczy¢ pole powierzchni torusa
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+ z2 = r2, gdzie 0 < r < R.

3. Wyznaczy¢ pole powierzchni paraboloidy obrotowej z = 9− x2 − y2 le»¡cej nad pªaszczyzn¡ z = 0.

4. Wyznaczy¢ pole powierzchni opisanej równaniem z = 3− 2x2 − 2y2 le»¡cej nad pªaszczyzn¡ z = −1.

5. Wyznaczy¢ pole powierzchni cz¦±ci sfery x2 + y2 + z2 = 16 le»¡cej nad pªaszczyzn¡ z = 3.

6. Wyznaczy¢ pole powierzchni cz¦±ci sto»ka z =
√

x2 + y2 le»¡cej pod sfer¡ x2 + y2 + z2 = 9.

7. Wyznaczy¢ pole powierzchni opisanej równaniem x2 + y2 + 2z2 = 1 dla z > 0.


