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1. Dla funkcji okreslonej wzorem f(x) = x? wyznaczy¢ granice b = lim,_, f(x) dla
(i) a =0, (ii) a = —1, (ili) a = 2 i w kazdym z tych przypadkéw, na podstawie
definicji granicy, uzasadni¢ ze dana liczba b jest szukana granica,.

2. Dla funkcji okres’lonej wzorem f(x) = sin z wyznaczy¢ granice b = lim,_, f(x) dla
(i) a =0, (ii) a = 7, (iii) @ = § i w kazdym z tych przypadkéw, na podstawie definicji
granicy, uzasadni¢ ze dana liczba b jest szukana, granica. W tym celu skorzystac z

tozsamosci sinz — siny = 2sin 23¥ cos Z£¥ i z nieréwnosci | cost| < 1.
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3. Obliczy¢ granice jednostronne: (i) xlfﬁi l;;:j (ii) ligl+ h, (iii) xligl h
2 2
_ _ r“+x—6 ) r*+rx—6 , . .. 1 ) 1
(i) xEE%ﬁ |z2 = 9] ~ (v) xl}r—%f |22 = 9| ’ (vi) xligrlJr sinz’ (vii) :cli}}rl sinz’
4. Sprawdzi¢, czy istnieja nastepujace granice, a jesli nie to czy istnieje ktéras
1 — /1= 1 41 1-—
granica jednostronna: (i) lim Vitr-v .21:’ (i) lim %, (iii) lim ﬂ,
z—0 €T x—0 T z—0 X

tgr —sinz
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(iv) lim —=——p—

5. Wyznaczy¢ granice jednostronne, w a = 0 i w a = 1 funkcji danej wzorem: dla

z€0,1) jest f(z) =In(1 —x), adlaz>1jest f(z) =15

r+az*+---+a2"—n ,. . sinx ... . x+sinx
, (i) lim ——, (iii) lim ———,
r—1 z—too I =0 T +tgw
2: — 1 2: — 1 —32% + 22 — 5 i
(iv) lim 2o (v) lim =, (vi) lim 2 27Oy g B2
o0t 2% 4 1 20~ 2% + 1 w—too 203 + 422 —x + 17 a—3 T

7. Obliczy¢ granice lewostronne i prawostronne funkcji f(z) = [z] ([z] jest to czesé
catkowita liczby ) w punktach catkowitych: lim, .- [z] oraz lim,_.+[z] dla a € Z.
8. Obliczy¢ granice lewostronne i prawostronne funkcji f(z) = x — [x] w punktach

catkowitych: lim, ., (x — [z]) oraz lim, .+ (z — [z]) dla a € Z.

6. Wyznaczy¢ granice: (i) lin%

asin bx

9. Dla danych liczb rzeczywistych a,b,c € R (¢ # 0), obliczy¢ granice lirr(l)
%4
—0 3tgTx

CT

10. Obliczy¢ granice hm

11. Obliczy¢ granice lewostronna, lim oraz prawostronna, lim .
) z—1- 1 — 22 a1t 1 — a2
12. Obliczy¢ granice: (i) lim e= oraz (ii) lim =3
z—0~ z—0

n_ — 24+1— 1
13. Obliczy¢ granice: (i) lim a; — (i) lim ;{__ 16’ , (i) lim \/331‘i NG \4{5614_
9 tg3 —1
14. Obliczy¢ granice: (i) lim :2 42 (ii) lim é;’ (i) lim %
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