MATEMATYKA - SEMESTR II. ChP 1, ICh 1. LISTA ZADAN NR 14

e Dla ustalonej liczby ¢ € R poziomica funkcji dwéch zmiennych f(z,y) nazywamy zbiér takich

punktéw (z,y) € R? ktére spelniaja réwnanie f(z,y) = c.

1. Wyznaczy¢ dziedziny oraz dowolne 3 (niepuste) poziomice nastepujacych funkcji:

1) flzy) = Vie—a22—y2> 2) flzy) = 2°+y*+2
1

4) f(z,y) = \/TTyZ 5 flx,y) = =y

N flry) = Vitar+yr o 8) f(ry) = 2

10) f(z,y) = z+y 1) f(z,y) = z-y

1B) Sy = 14) flz,y) = o

16) f(z,y) = sinya?2+y? ) flzy) = 2P -y

18) f

1
$2_{_y2

= sinxy

Ty

e Wykresem funkcji dwéch zmiennych f(x,vy) jest powierzchnia w przestrzeni R? zlozona z punktéw

postaci (z,y, f(x,y)), dla (z,y) € Dy z dziedziny funkcji f.
2. Naszkicowaé¢ wykresy funkcji:

1) f(x7y) = x+2y 2) f($7y) = \/4_3;2_92
3) flzyy) = w—y+1 4) f(z,y) = Vao+dy?

3.
2?2 —zy+1
1 lim (z—y+2) 2 lim (22?2 —3zy +¢%) 3 lim —— 7 _~—
) (x,y>~<2,4>( ) 2 (z,yw(l,—z)( , 2) ) (@) =10 22+ y?
. 4 4 .
4) Lm0 5) T el ) im 22
(@y)—(00) Y (z,y)—(=1,1) I+y (@y)—01) Y
xy 8) i x2 o y2
m —— im  oYy——
y)—(0,0) \/x2 + 32 (zy)—(0,0) " /a2 + 42
4. Uzasadni¢, ze nie istnieja nastepujace granice:
2 2
D lim Y2 m Y 3 dim S
(z,y)—(0,0) © (z.4)—(0,0) 22 + y? (z,9)—(0,0) T= + Y

4) lim Y 5) lim %
(z.y)—(0,0) T +y (zy)—(1,1) 7 — Yy

5. Obliczyé pochodne czastkowe rzedu 1, czyli Mf(:c Y), 8yf(:z: y) oraz rzedu 2, czyh Kz 2f(

7
any(x Y), aiayf(x y) i 82Wf(5” y) podanych funkcji, sprawdzajac czy jest réwnosé Wf)y flz,y) =

8y6x ( )
1) flz.y) VY 2) f(z,y) = coswzy 3) [flzy) =
4) flzy) = W@E@*+y*) 5) floy) = Vi+z2+y? 6) flz,y) =
D @y = J%y 9 Sy = nVEZrE 9) [y =
10)  f(z,y) = y°
6. Obliczy¢ pochodne czastkowe rzedu 1 i 2 dla funkcji:
_ [ 5 da (@) #£0.0) _ [ S dla (o)
1) f(fv,y)—{ U dia (z.4) = (0.0) 2) f(z,y) = Y da ()
e Pochodna, funkcji ztozonej h(t) = f(z(t),y(t)) obliczamy ze wzoru: h'(t) = %-x’(t)

7. Obliczy¢ h/(t), gdzie h(t) = f(z(t), y( ) dla
1) flz,y) = 22" —3y°, (): y(t) =sint;  2)

fz,y) = In(22° + o),
3) f(z,y) = /22 =3y, x(t) = ln ,y(t)=1—t> 4) f(z,y) =sinzy, 2(t) =

Y),

Inzy
V16 — 22 — y?

1‘23/3

a(t) =e', y(t) =Vt
Vi, y(t) = t?
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