MATEMATYKA - SEMESTR II. ChS , ChB. LISTA ZADAN NR 18

e Dla funkcji zlozonej H(u,v) = f(x(u,v),y(u,v)) jej pochodne czastkowe sa dane

wzorami:
OH _0f 0r 0f 9y OH _0f 0r 05 3
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. Obliczy¢ pochodne czastkowe Fu 0T 5 funkcji ztozonej H (u,v) := f(x(u,v),y(u,v)),
u v
gdzie:
(a’) f(:E?y) :yexv CU(U,’U) :U2+U2, y(u,v) :U’Z_UZ
(b) flz,y) = 22" = 3y*, @(w,0)=u+v,  ylu,0)=uv
© fley) =+, almo) =+ 0%, ylu,v) = u? — o
e Dla funkcji ztozonej h(t) = f(z(t),y(t)) jej pochodna jest dana wzorem:
of of
R(t)=2=-2'(t)+ 5= o/ (¢t
(0 =50+ 5y

. Obliczy¢ pochodna h/(t) jesli:
(a) f(z,y) = 322 + 27, x(t) =sint, y(t) = cost.
(b) f(x,y) = 2* + xy + 2%, x(t) = cost, y(t) =sint.
(c) flay) = Va2 +3y%  a(t)=Vt, ylt)=2t+1
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e Roézniczka zupelna funkcji F(z,y) nazywamy wyrazenie dF = e dr + 0 dy.
T Y

. Wyznaczy¢ rézniczki zupelne dF dla
(a) F(z,y) = Va2 +y2,  (b) F(z,y) =" +32°y" —y*, (c) F(z,y) = sinzy.

e Wyrazenie P(x,y)dr + Q(z,y)dy jest rézniczka zupelna pewnej funkcji F(z,y)
oP
i 08 _ 99
jesli 9~ or
. Zmalez¢ funkcje F'(x,y) ktérej rézniczka zupelna jest wyrazenie P(z, y)dz+Q(x,y)dy,
gdzie:
(a) P(z,y) =2z — 4y, Q(x,y) = —dx + y;
(b) P(z,y) = 62° + 3y, Q(z,y) = 6y — 3y%;
(c) P(z,y) = 3(2" — %), Q(x,y) = —6xy +2;

e Przyblizone obliczanie wartosci funkcji przy pomocy rézniczki zupelnej jest dane
wzorem: f(zo + dz,yo + dy) = f(zo,yo) + df (0, yo) czyli

f(xo +dx,yo + dy) = f(wo,y0) + g(xo,yo) dx + g(xovyo) - dy.

ox y
. Korzystajac z tego wzoru obliczy¢ w sposéb przyblizony wyrazenia:
2,01357 3,0012 5,00454
d b) - d d) 3,00053 - 2,00103 1,0031 - 2,00201.
(@) To0es5 ™ 1000 @ 2003 W ’ (e) 1, ’

W kazdym z przykladéw dobraé¢ odpowiednia, funkcje f(z,y), wyznaczyé xg, yo oraz
przyrosty dx i dy.
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