MATEMATYKA. I rok Chemii. LISTA ZADAN 00-PODSTAWY

e Dla liczb dodatnich a,b,c € R (a # 1) jest a® = ¢ wtedy i tylko wtedy gdy log, ¢ = b.
e Dla liczb dodatnich a,b,c € R (a # 1 # b) mamy wzér log, b - log, ¢ = log, c.

e Dla liczby dodatniej a € R i liczby naturalnej n € N oznaczamy {/a = a*/™

1. Uprosci¢ wyrazenia
V3 Sz

\/%ﬁ logs 4 log v/100 - log v/10,
V235 gem12, log (9_21>
V/64v/128
W’

log; 6 - logs 12,

4log1/2 16 log, 4 - log, 8 - logg 16

e Dla liczb rzeczywistych a,b € R wyrazenie |a — b| oznacza odlegto$¢ punkté odpowiadajacym
tym liczbom na osi liczbowej.

2. Rozwigzac¢ nieréwnosci i zaznaczy¢ zbior rozwiazan na osi liczbowej

|z — 7] < 3, |2° + 2| < 2, |1 — 22| + |22 — 6] =z,
2 r—1 2
|27 — 2| <2, > 3, |z =T +8| =2,
T+ 2
2 +1 S5t — 3
< 2 3—x < |2 4
3r—1| 7 2+ 7 7 3 =2l <[22+ 4],

lz+1|=]z—1], |z—1=]z+3|, 2*—|z—1-1<0.

3. Rozwiaza¢ rownania:

3—z 1 6—x 1 0,25\ "
2 = 7.42m—3: ) 1 5 2 _1 8— :2
Tt 2T s T3 12 138 <\/§> , logy(5z +2) —logs(8 — z) = 2,
(a) 1 2 3 2—2x 8 xr—2
=1 — | = =0. 1 1 1 1 3_9 —0
5—logx+ 1+ logx ’ (2) (27) , log(logz) + log(log z ) ,

(b) z* 4+ 52* —6 =0,

e Punkt (a,b) € R? lezy na okregu jednostkowym jesli a® + b* = 1. Wspdtrzedne kartezjanskie
tego punktu definiuja funkcje trygonometryczne parametru t € R: a = cost, b = sint, gdzie ¢
odpowiada tukom na tym okregu od punktu (1,0) do punktu (a,b).



e Jeden punkt (a,b) € R? na okregu jednostkowym wyznacza nieskoniczenie wiele takich liczb ¢,
z ktérych jedna jest w przedziale t € [0,27) a pozostate sa postaci ty = to+ 2k7, dla dowolnej
liczby catkowitej k € Z.

. Rozwiaza¢ réwnania

V2

sinx = —1, cosz = —1, sinx:—T, \/§Sinx+ctgx:0,
sinx =1, cosx:—;, cosx:—T, sin®x + 5cos 2z +4 =0,
. Rozwiaza¢ nieréwnosci
x? + 2 > 322, ;i i—; <0, log% 3;_;21 <1,

2% — 3z +2 1\22 -
oz (5) 293 loglo— D+log(o+ 1) >3

3 - 2
r+1" -2

3
2cos’x > o 5sin® x + sin? 2z > 4 cos 2z.

e Symbol dwumianowy i wzér dwumianowy:

n

n n! n n e
(k;) SR (a+b)" = k; <k>akb k.

6. Obliczy¢ symbole dwumianowe:

) G G G 6 6) 66 6 6) G G 6 )

7. Wyznaczy¢ wielomiany poprzez rozwiniecie odpowiedniego wzoru dwumianowego:

3
-1
(2e-1)" (Bzr+2% (2-3° ——
'CL’_
4
—1
(= 3)" (& =30f, (*-20)', ——
x_

(Va— Vb (va+ V)"

8. Obliczy¢ podane sumy korzystajac ze wzoru dwumianowego:

26 50zl
26 50z

5630 205 2

e Ogodlne réwnanie prostej na ptaszczyznie: ax + by + ¢ = 0.



e Ogodlne réwnanie okregu o érodku (a,b) € R? i promieniu R: (z — a)® + (y — b)> = R* = 0.

e Odlegto$¢ punktow (a,b), (c,d) € R* wynosi \/(a — )2+ (b—d)?

9.

10.

11.

12.

13.

14.

Uzasadni¢, ze rénanie x° + y? — 10z + 4y + 25 = 0 wyznacza okrag, a nier6wnos¢ a2 + y? + 6z —
2y + 6 < 0 wyznacza koto. Znalez¢ ich $rodki i promienie.

Wyznaczyé punkty przeciecia okregu zadanego réwnaniem x2 + y? + 4y — 21 = 0 i prostej o
rownaniu r +y = 3.

Wyznaczy¢ réwnania stycznych do okregu x? + y? + 4y — 21 = 0 w punktach (3,2) oraz w
(—3,2).

Znalez¢ odlegtosé pomiedzy punktami P i @ na ptaszczyznie, jesli: P = (L, -7), Q = (Z,-3),
oraz P = (—2,—1), Q = (—3,4).

Sprawdzi¢, czy punkty P = (20,1), Q@ = (—1,2) i S = (3v/2,4v/2) lezg na okregu o réwnaniu
x? +y* = 50.

Znalezé réwnanie prostej przechodzacej przez punkt P = (—+/3, 11) i przecinajacej o$ OX pod
katem 30°.



