MATEMATYKA. T rok Chemii. LISTA ZADAN 03-GRANICE CIAGOW

1 Obliczanie granic.
e Wtasnosci:
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e lim " =0 dla dowolnej liczby a € (—1,1).

1. Obliczy¢ granice
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e Wiasnosé: jesli lim a, = 0 a ciag (b,)n>1 jest ograniczony, to lim a, - b, =0
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2. Wykazac¢, ze ponizsze granice sa rowne 0:
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2 Ciagi rekurencyjne.

1
3. Obliczy¢ granice ciggu okreslonego rekurencja: a; = 1, ag = 0 oraz a,, o = §(an + apy1)-

4. Pokazac, ze ciag okreslony rekurencja: a; = 3 oraz a,+1 = /3 + a, jest rosnacy i ograniczony
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z gory przez liczbe ¢ = . Wywnioskowaé stad, ze ten cigg jest zbiezny, i obliczy¢ jego

granice.



Uwaga: w celu pokazania monotonicznosct mozna korzystaé ze schematu indukcyjnego, pokazu-
jac ogolng implikacje: (an, < Ani1 = Apy1 < Gpyo) @ sprawdzajgc, Ze ap < as.
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z dotu (np. przez 0). Wywnioskowaé stad, ze jest zbiezny i obliczy¢ jego granice.
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5. Pokazaé, ze ciag okre$lony rekurencja: a; = 1 oraz a, 1 = —+

jest malejacy i ograniczony
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6. Pokazac, ze ciag okreslony rekurencja: a; = 2 oraz a,41 = 3 (an + ) jest malejacy i ograni-

czony z dotu (np. przez 0). Wywnioskowaé stad, ze jest zbiezny i obliczyé jego granice.



