
MATEMATYKA. I rok Chemii.
LISTA ZADAŃ 08 – CA LKI NIEOZNACZONE.

W poniższych zadaniach, po wyliczeniu ca lki nieoznaczonej,
obliczyć jej pochodna

‘
i porównać wynik z funkcja

‘
podca lkowa

‘
.

1. Korzystaja
‘
c ze wzoru na ca lkowanie przez podstawienie, oraz z podanego podstawienia, obliczyć ca lki:

(1)

∫
xex

2
dx, (y = x2), (2)

∫
x2(2x3 + 4)2 dx, (y = 2x3 + 4),

(3)

∫
x
√

9− x2 dx, (y = 9− x2), (4)

∫
x
√

9− x2 dx, (y =
√

9− x2),

(5)

∫
sinx cosx dx, (y = sinx), (6)

∫
sinx cosx dx, (y = cosx),

(7)

∫
x2

4− x6
dx, (y = x3), (8)

∫
ex

2ex + 5
dx, (y = ex),

(9)

∫
e
√
x dx, (y =

√
x), (10)

∫
ctg x

ln(sinx)
dx, (y = ln(sinx)),

(11)

∫
x3 lnx dx, (y = lnx), (12)

∫
2

ex + e−x
dx, (y = ex),

(13)

∫
x
√

4 + x2 dx, (y = 4 + x2), (14)

∫
x
√

4 + x2 dx, (y =
√

4 + x2),

(15)

∫
1

cos2 x
dx (y = tg x), (16)

∫
1

x lnx
dx (y = lnx),

(17)

∫
x

3
√

1 + x2
dx (y = 3

√
1 + x2), (18)

∫
1 + lnx

x
dx (y = 1 + lnx),

wskazówki:

(a) jeśli y =
√

a2 ± x2 to ydy = ±xdx; (b) jeśli y =
3
√
a2 + x2 to 3y2dy = 2xdx;

(c) jeśli y =
√
x to 2ydy = dx; (d) jeśli y = lnx to dy =

dx

x
;

2. Ca lkuja
‘
c przez cze

‘
ści obliczyć naste

‘
puja

‘
ce ca lki nieoznaczone:

(1)

∫
x sinx dx, (2)

∫
x2 sinx dx, (3)

∫
sinx cosx dx, (4)

∫
arctg x dx,

(5)

∫
lnx dx, (6)

∫
x lnx dx, (7)

∫
xex dx (8)

∫
x arctg x dx,

(9)

∫
x3 lnx dx, (10)

∫
x2ex dx, (11)

∫
(x2 + 2x) lnx dx, (12)

∫
arctg

√
x dx,

(13)

∫
x2ex sinx dx, (14)

∫
ln2 x dx, (15)

∫
x

sin2 x
dx, (16)

∫
ln(x2 + 1) dx,

3. Obliczyć naste
‘
puja

‘
ce ca lki nieoznaczone, stosuja

‘
c rozk lad na u lamki proste:

(1)

∫
1

x2 − 1
dx, (2)

∫
1

x3 − 1
dx, (3)

∫
3

x2 + x− 2
dx, (4)

∫
1

x2 + x− 6
dx

(5)

∫
x3

x + 1
dx, (6)

∫
x

2x2 − 3x− 2
dx, (7)

∫
x3 − 1

4x3 − x
dx, (8)

∫
x3 + 1

x3 − x2
dx

(9)

∫
x4

x2 + 1
dx (10)

∫
x31

x3 − 5x2 + 6x
dx (11)

∫
1

x4 − 1
dx (12)

∫
1

x(1 + x2)
dx

4. Obliczyć naste
‘
puja

‘
ce ca lki nieoznaczone:

(1)

∫
1√

x2 − 4x− 3
dx (2)

∫
3x− 5

−3x2 + 6x + 9
dx (3)

∫
1√

−x2 + x + 2
dx

(4)

∫
1√

x2 − 2x
dx (5)

∫
x− 3√
x2 + 6x

dx (6)

∫ √
x2 + 4x dx



5. Obliczyć naste
‘
puja

‘
ce ca lki nieoznaczone:

(1)

∫
1

sinx + cosx
dx, (2)

∫
1

1 + tgx
dx, (3)

∫
1− tgx

1 + tgx
dx, (4)

∫
1

1 + cos2 x
dx,

(5)

∫
1

5− 3 cosx
dx, (6)

∫
tg3x dx, (7)

∫
1

sin2 x
dx, (8)

∫
sin4 x dx.

6. Obliczyć naste
‘
puja

‘
ce ca lki nieoznaczone:

(1)
x

x4 + 1
dx, (2)

∫
xex

2
(x2 + 1) dx, (3)

∫
sinx

1 + 2 cosx
dx, (4)

∫
ln |arctgx|

1 + x2
dx,

(5)

∫
e2x

e2x + 1
dx, (6)

∫
x3(1− 5x2)10 dx, (7)

∫
cos3 x dx, (8)

∫
x5ex

3
dx.
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