Algebra IR - Lista 11

Wszystkie odpowiedzi nalezy uzasadnia¢ (nawet gdy w zadaniu nie jest to jawnie napisane).
Niech R bedzie pierécieniem przemiennym z 1.

1. Niech rq,...,r, € R. Udowodni¢, ze
(riy...,r) =rmR+ ...+ 1, R,

gdzie (r1,...,r,) jest z definicji przekrojem wszystkich idealow pierscienia R zawierajacych
{r1,...,mn}, czyli najmniejszym ideatem zawierajacym {ry,...,r,}.

2. Niech I < R oraz
VI:={aeR:(3neN)a"el)}.

Udowodni¢, ze VI < R.
3. Niech f: R — S bedzie homomorfizmem pierécieni, I < R, J < S.

e Udowodnié, ze f~'[J] < R.
e Udowodnié, ze jesli f jest epimorfizmem, to f[I] < S.
e Podac przyklad f, I, takich ze f[I] € S.

4. Zmalezé f € Q[X], taki ze (f) = (X2 —1,X3 +1).
5. Udowodni¢, ze ideal (2, X') < Z[X] nie jest gtowny.
6. Niech d € C\ Z i d? € Z. Rozwazmy funkcje
v:Q(d) — Q, v(n+md):=n?—m?d?
gdzie m,n € Q. Udowodni¢, ze:

(a) dla kazdych «, 5 € Q(d) mamy v(af) = v(a)v(8),
(b) dla kazdego « € Z[d] mamy: « € Z[d]* wtedy i tylko wtedy, gdy v(a) € {—1,1}.

7. Udowodnié, 7e piericien Z[v/2] jest euklidesowy.
8. Opisa¢ grupe Z[v/—5]*.

9. Udowodni¢, ze grupa Z[v/2]* jest nieskoriczona.



