
Teoria stabilno±ci I, Lista 12

Pracujemy w modelu monstrum C = Ceq stabilnej teorii T .

Zadanie 1. Niech M |= T , ā = (a1, . . . , an) i b̄ = (b1, . . . , bn). Zaªó»my, »e ā 6 |̂
M
b̄

oraz ka»dy z ci¡gów ā i b̄ jest M -niezale»ny. Zde�niujmy pi = tp(ai/M) oraz qj =
tp(bj/M). Zaªó»my, »e zbiór {pi : i ¬ n} ∪ {qj : j ¬ m} skªada si¦ z parami orto-
gonalnych typów. Udowodni¢, »e istnieje typ p w tym zbiorze oraz podci¡gi ā′ i b̄′

odpowiednio ci¡gów ā i b̄, których wszystkie elementy realizuj¡ typ p oraz ā′ 6 |̂
M
b̄′.

Zadanie 2. Udowodni¢, »e (ZC1) jest równowa»na z (ZC2).

Zadanie 3. Zaªó»my, »e A ⊆ B, d |̂
A
B, d ∈ dcl(Bc1 . . . cn) oraz typy tp(ci/B)

s¡ minimalne (za±wiadcza to o tym, »e stp(d/A) jest semi-minimalny). Niech a b¦-
dzie takie, »e a |̂

A
B oraz d ∈ acl(A, a). Niech d′ b¦dzie nazw¡ sko«czonego zbioru

{f(d) : f ∈ Aut(C/A, a)} (wtedy oczywi±cie d′ ∈ dcl(A, a)). Pokaza¢, »e stp(d′/A)
te» jest semi-minimalny.

Zadanie 4. Niech Z b¦dzie zbiorem de�niowalnym nad A, sko«czonej rangi Morleya
i krotno±ci 1. Zaªó»my, »e typ generic zbioru Z jest semi-minimalny, co jest za±wiad-
czane przez typy minimalne sko«czonej RM. Udowodni¢, »e istnieje A-de�niowalny
podzbiór Z ′ ⊆ Z, taki »e RM(Z) = RM(Z ′), dla którego istnieje B ⊇ A oraz B-
de�niowalne zbiory Y1, . . . , Yk sko«czonej rangi Morleya i krotno±ci 1, których typy
generic s¡ minimalne, takie »e Z ′ ⊆ (Y1 × · · · × Yk)eqB .

Zadanie 5. Niech X b¦dzie zbiorem de�niowalnym nad A, sko«czonej rangi Mor-
leya i krotno±ci 1. Niech tp(a/A) b¦dzie typem generic X. Niech f : X → Z b¦dzie
funkcj¡ de�niowaln¡ nad A, tak¡ »e tp(f(a)/A) jest niealgebraiczny. Pokaza¢, »e dla
ka»dego b ∈ Z, RM(f−1(b)) < RM(X).
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