
Teoria stabilno±ci I, Lista 5

R jest pier±cieniem z 1, TR jest teori¡ lewych R-moduªów i M |= TR. Ponadto p i q
s¡ typami zupeªnymi nad dowolnymi parametrami z modelu monstrum C teorii TR.

Zadanie 1. Udowodni¢ lemat Neumanna.

Zadanie 2. Udowodni¢, »e je±li grupa (G, ·, . . . ) jest superstabilna, to speªnia super-
stabilny DCC.

Zadanie 3. Udowodni¢, »e je±li R-moduªM speªnia DCC na pp-de�niowalnych pod-
grupach, to M jest ω-stabilny.

Zadanie 4. Poda¢ przykªady grup abelowych czystych (tzn. bez dodatkowej struk-
tury) G, takich »e:
(i) Th(G) jest ω-stabilna o z góry zadanej randze Morleya,
(ii) Th(G) jest stabilna, ale nie superstabilna.
Uwaga. Na wykªadzie uzasadniªem, »e (Z,+) jest superstabilna, ale nie ω-stabilna.

Zadanie 5. Udowodni¢, »e p ≡ p+ ∪ p−.

Zadanie 6. Pokaza¢, »e je±li p ⊆ q, to G(p) ⊇ G(q) ⊇ G0(q) ⊆ G0(p).

Zadanie 7. Udowodni¢, »e:
(i) G(p) i G0(p) s¡ zamkni¦te na sko«czone przekroje,
(ii) [G(p) : G0(p)] ¬ 2|T |,
(iii) je±li p ⊆ q i G0(p) = G0(q), to dla ka»dej grupy H ∈ G(q) istnieje H ′ ∈ G(p),
taka »e [H ′ : H ∩H ′] < ω,
(iv) nie istnieje de�niowalna podgrupa H grupy addytywnej C, taka »e 1 < [G0(p) :
G0(p) ∩H] ¬ 2|T |.

Zadanie 8. Udowodni¢, »e je±li p ⊆ q, to

G0(p) = G0(q) ⇐⇒ [G(p) : G(q)] ¬ 2|T |.

Zadanie 9. Udowodni¢, »e G0(p) = G(p) wtedy i tylko wtedy, gdy p jest stacjonarny.
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