
Teoria stabilno±ci I, Lista 7

Pracujemy w modelu monstrum C = Ceq stabilnej teorii T .

Zadanie 1. Udowodni¢, »e:
(i) je±li A0 ⊆ A, C |̂

A0
A i B �A0 C, to B �A C,

(ii) je±li A0 ⊆ A, BC |̂
A0
A i B �A C, to B �A0 C,

(iii) je±li B0 ⊆ B, C |̂
A
B i B �A B0 ∪ C, to B �A B0,

(iv) je±li rodzina {Ai : i ∈ I} jest C-niezale»na i dla ka»dego i ∈ I, Bi �C Ai, to
rodzina {Bi : i ∈ I} te» jest C-niezale»na,
(v) je±li A ⊇ B ⊇ C ⊇ D, A�C B i B �D C, to A�D C.

Zadanie 2. Niech p, q ∈ S(A).
(i) Udowodni¢, »e � jest przechodnia na typach (stacjonarnych). Wywnioskowa¢, »e
dominacyjna równowa»no±¢ jest relacj¡ równowa»no±ci.
(ii) Udowodni¢, »e je±li p, q, r ∈ S(A) s¡ typami stacjonarnymi oraz p � q, to
p⊗ r � q ⊗ r.
(iii) Niech p1, . . . , pn ∈ S(A) oraz q1, . . . , qn ∈ S(B) b¦d¡ typami stacjonarnymi, ta-
kimi »e pi2qi dla ka»dego i = 1, . . . , n. Pokaza¢, »e wtedy p1⊗· · ·⊗ pn2q1⊗· · ·⊗ qn.

Zadanie 3. Niech B ⊇ C. Pokaza¢, »e Ba�CB wtedy i tylko wtedy, gdy dla ka»dego
D, takiego »e D |̂

C
B, zachodzi stp(a/B) ` stp(a/BD)

Zadanie 4. Niech M b¦dzie a-modelem i niech p, q ∈ S(M). Udowoni¢, »e p � q
wtedy i tylko wtedy, gdy istniej¡ b |= p i c |= q, takie »e b�M c.

Zadanie 5. Udowodni¢, »e je±li U(p) = ωα dla pewnego α ∈ Ord, to p jest regularny.

Zadanie 6. Niech p ∈ S(A) b¦dzie typem U-rangi 1. De�niujemy aclA(B) :=
acl(AB).
(i) Udowodni¢, »e dla a |= p oraz dowolnego B

a ∈ aclA(B) ⇐⇒ a 6 |̂
A

B.

(ii) (p(C), aclA) jest pregeometri¡.

Zadanie 7. Niech p i q b¦d¡ typami stacjonarnymi, takimi »e p ‖ q. Pokaza¢, »e
wtedy p jest regularny wtedy i tylko wtedy, gdy q jest regularny.
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