Lista 9.

. Niech f: R+ Ry bedzie funkcja borelowska. Wykazaé, ze zbior pod jej wykresem {(z,y) : 0 < y < f(x)}
jest borelowskim podzbiorem ptaszczyzny.

. Niech f: X — R, bedzie funkcja mierzalna na przestrzeni (X, F,u), P = {(z,y) : 0 < y < f(x)} bedzie
zbiorem pod wykresem funkcji. Sprawdzié, ze P nalezy do F ® Bor(R) oraz wywnioskowaé z twierdzenia
Fubiniego, ze

poAP) = [ fladua).
. Obliczy¢ miary Lebesgue’a zbioréw
A={(z,y)€[0,1*:2€QlubyeQ}, B={(x,y) €0, 1’:2-yeQ}

. Dla zbioréw borelowskich A, B C [0, 1]? speliajacych A, = B, dla wszystkich 2 pokazaé¢ Aa(A) = \o(B).
. Niech p bedzie miara liczaca na N. Pokaz, ze dla funkcji
2-27"  gdyi=j,
f,5)=q-2+27" gdyi=j+1,
0 w przeciwnym przypadku
calki iterowane istnieja ale sa rézne. Dlaczego nie ma sprzecznosci z twierdzeniem Fubiniego?
. Pokaz, ze

f(x,y):ﬁ

nie jest catkowalna na [—1,1]? pomimo, ze calki iterowane istnieja i sa réwne.

. Na przestrzeni [0, 1] rozwazamy o-cialo F = {A : A lub A€ jest co najwyzej przeliczalny}. Wykaz, ze prze-
katna E = {(z,z) : © € [0, 1]} nie jest F ® F mierzalna.



