Dla niezaleznych zmiennych X; ~ N(m;,0;) zachodzi Y, X; jest zbiezny wtw gdy > .m; oraz > .07 sa
zbiezne.

Dowadd. <:

Wynika wprost z twierdzenia Kolmogorowa o 2 szeregach (var(X;) = o2, EX; = m;)
=

Zalézmy, ze Y = ). X; jest szeregiem zbieznym. Wtedy jego funkcja charakterystyczna

by (t) = quxi (t) = H(eitmie—tzaf/Q) — it >, mie_t2/2 Ziaiz’

3

jest ciagla w 0 a wiec |py (to)] > 1/2 dla pewnego tg > 0. Stad 1/2 < e t/22, ‘7?, wiec w szczegdlnosei
Y07 < oo

Chcemy jeszcze pokazad, ze Y, m; jest réwniez zbiezny. Zauwazmy, ze var(X; —m;) = o7 oraz E(X; —m;) = 0
stad, na mocy kryterium o 2 szeregach, ) ,(X; —m;) jest p.n. zbiezny. Wowczas

Zmi = Z(mz - Xi) +ZXi

jako suma szeregdéw zbieznych jest zbiezny. O



