ANALIZA MATEMATYCZNA A3. WYPELNIANKA DO LISTY 7.

Zadanie 1. Niech D = {(z,y) : 0 <2 <4 A 0 <y < 4} i niech funkcja
f: D — IR bedzie okreslona wzorem f(z,y) = 2° 4+ 2|y — x| + y* — 8y + 25. Znajdz
wartos¢ najmniejsza, i najwieksza tej funkcji i podaj wszystkie argumenty, w ktoérych
te wartosci s, przyjmowane.

Rozwigzanie, wersja A

D jest , czyli zbiorem ograniczonym i domknietym, f jest , wiec z
tw.Weierstrassa wynika, ze w. najwieksza i w. najmniejsza sg przyjmowane w D.

Funkcja f jest C' w zbiorze W = wnetrze D bez odcinka o koficach ............ .

Ou Punkty krytyczne w W N {(z,y) : ¢ > y}:

Rozwigzanie, wersja B

D jest

, czyli zbiorem ograniczonym i domknietym, f jest

, wiec z

tw.Weierstrassa wynika, ze w. najwieksza i w. najmniejsza sg przyjmowane w D.

Funkcja f jest C' w zbiorze W = wnetrze D bez odcinka o konicach ............ .
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Punkty krytyczne w W N {(z,y) :

Punkty krytyczne w W N {(x,y) :
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W tym obszarze p. krytycznymi sa;

Oy=0 Punkty krytyczne w D N {(z,y) : y = 0}:
Niech g : [0,4] — R, g(x) = f(z,0) = 2 +2[0—2|[+0%—8-0+25 = (z+ ... )*+ ...
g jest f. kwadr. rosnaca na (tu mini rysunek), wiec p. krytycznymi sa:

Qy=1 Punkty krytyczne w D N {(z,y) : y = 4}:
Niech g: [0,4] = TR ig(x)=f(z,...) = oo =
g jest f. kwadratowa, (p. rys.), wiec p. krytycznymi sa: (0,4), ( ... , ...

Oy=z Punkty krytyczne w D N {(z,y) : y = x}:
Niech g: [0,4] = TR ig(x) = f(@,2) = oot =

Q=0 Punkty krytyczne w D N {0} x IR:
Niech g : [0,4] — R i g(y) = f(0,y) =0+ 2|y — 0| +4* =8y +25=(y —3)* + ... .
g jest f. kwadratowa, (p. rys.), wiec p. krytycznymi sa: ............ .

(V) Punkty krytyczne w D N {4} x R:

Niech g: [0,4] — Rig(y) = f(4d,y) =4+ 2|y — 4| +3y* -8y +25=(y — 5)* + ... .
g jest f. malejaca, (p. rys.), wiec p. kryt. to korice: ps = (4,0), ps = (4,...).
Podsumowanie: $, Uy UQ

W zbiorze wszystkich p. krytycznych szukamy w.

F0,00= oo, F(4,0)= oo, F(0,4)= ... , f(4,4)= ...,
Odpowiedé: sup f = ... = f(...,...) oraz ir[l)ff: o =)
D

najwieksza i najmniejsza;

V) Punktami krytycznymi w D\ W sa: pa, ps, p4, D5, Dé, P7, Ps odszukane tak,
jak pokazuje ponizszy rysunek:
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Podsumowanie: {q U Op UQ
W zbiorze wszystkich p. krytycznych szukamy w.

£(0,0)= ..., f(4,0)= ..., f(0,4)= ... , f(4,4)= ...,
Odpowied?: supf= .. = f(...,...) oraz i%ff: S | (P I
D

najwieksza, i najmniejsza;






