ANALIZA MATEMATYCZNA A3. WYPELNIANKA DO LISTY 2.
1. Niech f(x,y) =22 —y + 2.

a) Oblicz: f(2,3) = .ccvveeeenn L F(3,2) = e ,f2,0) = . ,
FLy) = Qe +y,3x) = e, —x) =
b) Rozwiaz réwnania: f(z,4) =0, f(4,y)=0, f(z,z)=0, f(y,y)=0

¢) Zaznacz w ukladzie wspélrzednych nastepujace zbiory:

PO = {(Jf,y) : f(xvy) = 0}7
Pl = {(Qj,y) : f($7y) = 1}7
P2 = {(l',y) : f(x,y) = 2}7

d) Nastepujace zbiory leza na plaszczyznach. Narysuj je (plaszczyzny i zbiory).

A=A{(2,y,2): 2= f(z,y) Ay=1}, B={(2,2,f(2,2)) : v € R},
C={Q2y,2):2=f2,9)}, D={(2,9,2) : 2= f(w,y) N y=2+1},
E=A{(z,y, f(z,y)) :x =1}, F={(2,2,2) : 2 = f(a,2)}

2. KONIECZNIE powtérz zadanie 1. dla innych przyktadow funkcji.

3. Niech f,9:[0,3] x [0,2] = R, f(z,y) =a®+y*+1 i g(z.y) = f([z], W)
a) Wykres funkcji ¢ mozna zobrazowaé ustawiajac klocki — jak? (Narysuj)
b) Jak wyglada wykres funkcji go(x,y) = f ([22]/2,[2y]/2) ?

c) Jak wyglada wykres funkeji g100(z,y) = f ([1002]/100, [100y]/100) ?
d) Jak wyglada wykres funkcji h(z,y) = [f(z,y)] ?
e) Jak wyglada wykres funkcji ho(z,y) = [2f(x,y)] /27

4. (Takiego zadania nie bedzie na kartkéwce nr 2, ale beda podobne.)
Dlas=1, s=2, s=41if-cji f(x,y) naszkicuj zbiory
2

a) A, ={(x,9): flz,y) = s} gdy f(x,y)=%+y—2

Mamy %—l—y—Q:s

224+ 9% -2y =sy
xz +y%—2(1 +1%s)2y +(1+ %s)j = (1+ 3s)?
?+(y—(1+35)° =1+ 39)

Zatem wydawac by sie moglo, ze zbiory A, to okregi o $rodkach w punktach (0, 141 s)

i promianiach 1+1s. Takie okregi sa (parami) wewnetrznie styczne, wiec maja, punkt
wspélny! A przeciez rézne poziomice powinny by¢ rozlaczne. Cos jest nie tak. Co?

b) By ={(,y): f(z,y) = s} edy f(a,y) = [¢*+(y—1)°]
Wprost z definicji symbolu [.], czyli czesci catkowitej mamy:
22+ (y—-1)°] =1 < 1<+ (y—1)* <2
[2°+(y—1)0°]=2 < 2<2”+(y—1)°<3
22+ (y—1)°] =4 <= 4<2+(y—1)*<5
Zatem zbiory By, Ba, By sg pierécieniami (bez zewnetrznych brzegdéw)...

¢) Co={(2.2): f(w.5) ==} gdy fle.y) =a-sin(y-T)

Dla s =1 mamy: z= f(z,1) < z=z-sin(1-5) < z:x-%,czyli
Dla s =2 mamy: z= f(z,2) < z:x-sin(l%) < z=ux-1,czyli ....
Dla s =4 mamy: z= f(z,4) < z:m-sin(4~§) = z= ... , czyli ...

* % %

PRZED ListTa 3.

1 1. _
i3 T 1Un =

. . . 1
i niech a,, = (@p,yn), gdzie z,, = 13-

5. Niech f(z,y) = ii_y
Wtedy granica, ciagu a,, jest para (0,0), a granica, ciagu f(a,) jest liczba ...... .
Podaj po trzy przyktady ciagéw b, = (zn, yn) zbieznych do (0,0) takich, ze:

a) lim f(b) =6 b) lim f(b,)=4 ) lim f(by) =7+ V2
e) lim f(b,)=-8 f) lim f(b,) =400 g) f(b,) nie jest zbiezny
n—oo n—oo

Powtérz dla funkcji f(x,y) =y/x . Powtérz dla funkcji f(xz,y) = y*/x* .



