ANALIZA MATEMATYCZNA A3. LISTA 4. . 8. Oblicz wszystkie pochodne rzedu pierwszego ’jakie sie da’:

1. Oblicz pochodne czastkowe pierwszego rzedu; wskaz ich dziedziny. a) z=222-3y% 2=Vt y=e* ) z=arctg (y?—2?); x =sint, y = cost
a) f(z,y) =2y +2e® b)) f(z,y) =log(x®>+y3) <) z=|z|+ [y b) 2 =2e"Y; = \/uv, y=1/u b)) z=In(2®>—y?); 2 =u—v, y = u’>+v*
d) f(x,y):%,f(0,0):O e) f(x,y):%7f(0,0):0 c) z=sin2ucos3v; u=(r+s)? v=>r—-s5?2 <) z=u’;u=2aY, v=ay
£) fley) =< f0.y) =y ) flay) =2, f(0,0)=0 d) z=ue’+ve™ u=lur, v=slur
h) f(zy) =00 f0,g) =y i) f(x,y)z{ Il dia iiizii . °) wZW;zx:et7Qy=e—t;z:22t

f) w= xz—i—xy; r=u", y=v°, z2=u"—v

2. Oblicz gradient funkcji  a) f(z,y) =22 +42  2z) f(z,y,2) = (2 4 y?)? 5 4

g) w=ylnzz; x=ve", y=uv", z=ue"
3. Oblicz pochodng, funkcji w kierunku podanego wektora

2 h) % + 42y + 2y + 5 = 3a9? b’) 2%+ 92 +sin(zy?) =3
a) f(z,y) = 2%y* + e ¥ w punkcie (0,5) wzdtuz wektora [—1, 2] 1 1 1 1
s 2,2 3,2 _ ) = _
b) f(z,y) = sin*(z*y?) w punkcie (7, L) wzdhiz wektora [3,7] D) 2%2" —2wyz+ 27y =3 v) 2 + y+z + z4+y+z 2
_ 1 . . Io) Io)
c) f(z,y) = zz;z W punkcie (1,1) w kierunku wektora [5,12] 9. Udowodnij:  a) jesli == f(z—y), to 872 n 5TZ _ 9
x
d) fley)=2ey+a2?, [L-1] e flz.y)=alz+y)?,[5,12 !
. ow  Ow  Ow
£) f(z,y) = 2¥" w punkcie (2,2) wzdtuz wektora (1,1) b) jesi w=f(z—y,y—22-1x), to oz y T, T
1,1 : :
g) f(z,y) =5+, wpunkcie (1,2) w kierunku wektora (3, —4) o y 8722: e &
c) jesli z=——-—, to S =a" 5
h) flry)=snzty’r. (L) 1) fley) =V ot (3.4) yoa or o

4. W podanym punkcie znajdz réwnanie plaszczyzny stycznej do powierzchni
a) z=242z—1y)?% (3,-1,36) b) z=4a®+y> (2,1,17)
c) zy+z=x+2, (2,3,1) d) zyz=1, (0.5,-2,-1)
e) sin(zy) = 2—2%, (7,0.5,—1) f) (z+y—1)(z+y+1)=2zy, (0.5V3,0.5,2)

5. Udowodnij, ze plaszczyzny styczne do powierzchni 22 +4% +22 = 161 22 = 22492
w punkcie (2,2,2+v/2) sa prostopadie.

6. Znajdz dlugosé odcinka prostej x = 2,y = 3 zawartego miedzy powierzchnia,
z = 2% + y? i plaszczyzna styczna do niej w punkcie (1,1,2) .

7. (zmudne) Znajdz plaszczyzne styczna do powierzchni z = /4 — 22 —y?
zawierajaca, punkty (5,7,7), (3,4,5).



