ANALIZA MATEMATYCZNA A3. LISTA 7.

1. Sprawdzi¢ czy podane rownanie okresla jednoz nacznie ciagla, funkcje uwiktana,
y = y(z) w pewnych otoczeniach podanych punktéw.

a) z¥—y* =0, A=(2,4); B=(ee); C=(3,3)

b) x* +y* =22%y%, A=(0,0); B=(1,1); C = (-1,1)

c) 22 +y?—-22y=0, A=(0,0); B=(1,1); C=(-1,-1); D= (-1,1)
d) z*+y*—22y=0, A=(0,0); B=(1,1); C=(-1,-1)

1’. Sprawdzi¢ czy podane réwnanie okresla jednoznacznie ciagla, funkcje uwiktana,
z = z(z,y) w pewnych otoczeniach podanych punktéw.

a) 222z+yz2-2=0, A=(1,1,1), B=(v/2,0,1)
2. Wyznacz réwnania stycznych do krzywych w podanych punktach
a) 2’ —y’+ar-y=0, A=(22); B=(pp)
b) 2?2 +y?=3zy—x, A=(1,1); B=(0,0)
c) 22 —22+y*-2y=-1, A=(1,2), B=(0,1)
2’.  Wyznacz rownania plaszczyzn stycznych do powierzchni w podanych punktach
a) 2 +yP+z2t=x+2 A=(0,00); B=(1,0,0); C=(1,0,1)
3. Oblicz pochodna, dy/dz i druga pochodna d?y/dx? funkcji uwiktanych y = y(z)
a) e —y+1=0 b) 22+y*>—-32y=0
b) 1+azy=1In (" 4+e*¥) ¢) In+/22 +1y2 = arctg g
3’. Oblicz pochodne czastkowe rzedu drugiego funkcji uwiktanej z = z(x, y)
a) cos(z+y+z)+r+y+z=0 b) 22=2y «¢c) 22+y?+22=22
4. Wyznaczy¢ ekstrema funkeji uwiktanej y = y(«) zadanej réwnaniem:
a) 22+y?+4dy=ay+2x b) (x—y)?l=y+ay—3z
c) 2P +y*—4dxy? =0 d) 2°+9° =12y
Wyznaczy¢ ekstrema funkcji uwiklanej dwéch zmiennych zadanej réwnaniem:
a) 22+ayz—ay? —23=0 b) 22+y2-22=0
5. Wiedzac, ze istnieje znalezé prostopadioscina P, postaci [aq, ag] X [ba, bg] X [ca, ¢4],

0 najmniejszej objetosci, zawierajacy powierzchnie:

9622 + 8412 + 642 = 44z + 88y + 132z + 16xy + 242z + 48yz + 121

ROZGRZEWKA

0. (BEZRACHUNKOWE) Naszkicuj poszczegdlne zbiory zadane réwnaniami:
a) lyl—2?=0 b) [yl-2?-1[=0 ¢) |y/—[2°|=0 d) y*-2"=0
88) {(z,y):(x—i)?+(y—4)>—-1=0Aije{-1,1}}

- Wyznacz mozliwie najmniejsza, liczbe funkcji ciaglych (zmiennej ), ktérych suma
wykreséw jest danym zbiorem. Dla kazdej z powyzszych funkcji wskaz punkty
szczegolne: bez pochodnej, z pochodna =0, ekstrema,

- Jak wyzej, ale funkcje zmiennej y, t.j. postaci x = z(y).

- Czy powyzsze mozna zrobi¢ na wiele sposobéw? Na ile? Ktore punkty sg osobliwe?

0’. Pomysl o zbiorach w przestrzeni zadanych réwnaniami:
a) 22+9y°+22—-1=0 b) 2*+y*+2*-1=0 «¢) |z2|]-(22+y*) =0

Kazdy z nich przedstaw jako sume wykreséw pewnych funkcji postaci z = z(z,y).
Przeanalizuj wlasnosci tych funkcji jak w zad. 0.



